I. megoldas. Tegyiik fel, hogy a kérdéses rendszer létezik és jeloljiik alapszamat (bazisat) b-vel. Ekkor

502 +Tb+ 2
(1) Wrhrs O
202 +Thb+ 5

ahol g természetes szam. A felhasznalt 7-es szamjegy miatt nyilvanvaléan b > 8. A két kifejezés egyméashoz hasonléan
szorzatta alakithato, ennek alapjan

_ G40+ _sbe2 b8
1= b+5)0b+1)  26+5 ~  26+5

Itt az utolsd alakbeli tort kifejezés értéke egész és nem negativ, mert a szamlaldé nem negativ, a nevezs pedig pozitiv.
De nem lehet az értéke pozitiv egész szam sem, hiszen a nevezé a megengedett b értékekre nagyobb a szamlaléonal:

(2045) — (b—8) =b+13 =21 > 0.

Ezért a tort értéke csak 0 lehet, és ebb6l b = 8, ¢ = 2. (Valoban, 275 =19 189, ¥572 =19 378 = 2.19) 189.)
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II. megoldas. Az (1) Gsszefiiggésbol a kovetkezd méasodfoku egyenlet adodik b-re
(2) (5—29)b* + 7(1 — )b+ (2 — 5¢q) = 0,

ahol g-nak olyan természetes szamot kell valasztanunk, hogy az egyenletnek legyen 7-nél nagyobb egész gyoke. (2)-bdl

_ =T+ T7g+ V49(1 — q)2 — 4(5 — 29)(2 — 59) _

b 2(5 — 29) 2(5 — 2q)

5—2q
-1

—T+7q+ /9% + 18¢ + 9 _{5q—2

Olyan g-t kell tehat valasztanunk, amelyre

5q—2287 5q—2_8:21(q—2) >0.
5—2q 5—2q 5 —2q

Itt a szamlalé ¢ < 2-re negativ, ¢ > 2-re nem negativ, a nevez6 ¢ < 5/2-re pozitiv, ¢ > 5/2-re negativ. Igy a tort
2 < ¢ < 5/2-re van értelmezve és nem negativ, tehat egyediil a ¢ = 2 egészre teljesiil a feltétel. Ekkor az alapszamra a
b = 8 érték adodik.



