I. megoldas. Célszert lesz altaldban megallapitani, hogy két elséfoku kifejezés négyzetének az dsszege milyen felté-
tel mellett egyenld egy els6foki kifejezés négyzetével, mert ezt mindegyik kérdésre adandé valaszban felhasznalhatjuk.
Legyen tehat a, 3, 7, d tetszés szerinti négy szam, és vizsgaljuk az

(az + B)% + (va +0)* = (0 +7%)2? + 2(aB + )z + B* + 62

polinomot. Ha itt o = v = 0, akkor egy nem negativ konstanssal van dolgunk, ami valéban egy konstans négyzete. Ha
nem ez az eset, akkor egészitsiik ki teljes négyzetté a kifejezést:
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A kifejezés akkor és csak akkor egy els6foku kifejezés négyzete; ha az utolso tort 0. Ennek szamlaloja (ad — 57)2, igy
masodfoki polinomunk akkor és csak akkor egy elséfokinak a négyzete, ha

(4) ad = B7.

(Ez teljesiil az o = v = 0 esetben is, igy pontosabban ,legfeljebb masodfoka” és ,legfeljebb elséfokia” polinomot kell
mondanunk.)
a) Az (1) alatti els6 kifejezésben
a=1, =3, =7, d=np,

igy (4) a p = 21 értéket adja. A mésodik kifejezés esetében
0623, ﬂ:5, Y =D, 52(]5

s igy (4)-bol 3¢ = 5p = 105, azaz g = 35. Valoban

2
(z+3) 4 (7o +21)° = (\/%x + 3\/%) és
2
(3z +5)% + (21z + 35)% = (3\/%x + 5\/%) .
b) A (2) alatti mind a két kifejezés (4) szerint akkor és csak akkor egy-egy legfeljebb elstfoku kifejezés négyzete,

ha
aB = bA és bC = cB.

A két feltételt Osszeszorozva
abBC = bcAB, azaz bB(aC — cA) = 0.

Mivel feltétel szerint b és B nem 0, igy
aC —cA =0, aC = cA,

és ebbdl (4) alapjan kovetkezik, hogy a (3) kifejezés is egy legfeljebb els6foku kifejezés négyzete.
Csikvdri Andrds (Budapest, Berzsenyi D. Gimn., II. o. t.)
II. megoldas. Vizsgéljuk z-nek az egyes kifejezések altal elGallitott fiiggvényét, és azt, hogy ezek hogyan valhatnak
0-véa. Két négyzet Gsszege csak ugy lehet 0, ha mind a két négyzet 0, mésrészt egy els6foku kifejezés négyzete eltiinik
arra az x értékre, amelyre az alap 0 lesz. A feladat tehat azt kivanja mindegyik esetben, hogy a két-két Osszeadott

négyzet alapja ugyanarra az z értékre tinjon el.
a) Az (1) alatti els6, ill. masodik kifejezés esetében a megfelels = értékek

értékek adodnak.
b) A (2) alatti kifejezések esetében ezek az értékek

Wl Q

r3 =—— = ——7F és Ty =—7 = —



Ha ezek az Osszefiiggések fennallnak, akkor 6sszeszorzéssal innen

adodik. E két tort kozos értékét A-val jelolve, és c-t, ill. C-t innen kifejezve a (3) polinom igy alakul:

(Aaz + a)® + (A\Az + A)® = [\/ a? + A%2(\x + 1)} 2,

ami valéban egy elséfoku kifejezés négyzete.
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