I. Legyen a vizszintes rétegek szama Joska elkésziilt téglatestjén = — 1, Laci kockajan y (x — 1, y természetes
szamok), akkor a Joska elképzelt téglatestjében leends (vagyis az Osszes) cukordarabok szamanak kétféle kifejezésébdl

s+ 1)(@+2)=(z-1)-z (a+1)+y°,
(1) 8a(z+1) = .
Itt a bal oldal oszthatoé 3-mal, ezért 3° is oszthato vele. Ez csak ugy lehet, ha ¥ is oszthaté 3-mal, igy a jobb oldal
oszthato 27-tel, és a bal oldali z(z + 1) szorzat oszthaté 9-cel. Mivel ennek tényezsi szomszédos természetes szamok,

azért relativ primek, az oszthatésag csak ugy teljesiilhet, ha vagy = vagy x + 1 oszthatd 9-cel.
Ugyanezért x és x + 1 tovabbi tényezGje csak egy-egy egész szam kobe lehet, tehat
vagy @) r=a’ és r+1=0903
vagy B) z=9¢ és z+1=d?,

ahol a, b, ¢, d természetes szam (és igy y = 3ab, ill. y = 3cd).
Az els6 esetben

(2) r=a>=9® -1,

és tiistént latjuk, hogy ezt kielégiti a legkisebb szoba jovs b = 1 érték, a = 2-vel egyiitt. Innen (1)-nek egy megoldasa
x =8 ésy = 6, eszerint Joska 7-8-9 = 504, Laci pedig 6 = 216 db cukrot hasznalt fol, és az utobbiak atvétele
utan Joska épitménye 720 = 8 - 9 - 10 kockat tartalmazott. Ez a valasz életszertd, mert a szokésos, 1 kg-os dobozban a
darabok szama kb. 3 — 400.

IL. Belatjuk, hogy a feladatnak nincs mas, elfogadhat6 megoldéasa. Az «) esetet folytatva legyen a = 3¢g + r, ahol r
a —1, 0, 1 szamok valamelyike. Ezt (2)-be helyettesitve, atrendezéssel

4+ 1 =90 - 3¢> - 3¢*r — qr?),
oszthatd 9-cel. Ezért csak » = —1 lehetséges, a zardjel értéke 0. Ebbél
q(3¢* — 3¢+ 1) = b

A bal oldal tényez6i relativ primek, ezért ¢ kobszam, és mivel a ¢ = 1 esetet mar lattuk, ¢ > 8. Igy azonban
a=3¢+7r>23>2-10, s z = a® > 23103, a két fin altal f5lhasznalt kockak N szama

N=2z(z+1)(z+2)>2*>2.10° > 5. 10"

volna, ami t6bb, mint 10° kg cukrot jelentene.
A ) esetben
4> =9¢° +1,

a fentiekhez hasonléan d csak 3s + 1 alakt szam lehet, igy
5(3s2 +3s+1) = ¢,

s is, 35% + 35+ 1 is kobszam, s = t> és d = 3t> + 1, ahol ¢ > 1, mert t = 1 = s esetén a zarojelben 3+ 3+ 1 = 7 nem
kobszam. Igy pedig ismét elfogadhatatlan als6 korlatot kapunk:

3
N>a2d=(B3-1)7"= [(3t° + 1)° - 1] > 27t%)° > 253427 >
> 50927 = 2.106(219)% > 2. 102,

hiszen 2'° = 1024 > 10°. Allitasunkat bebizonyitottuk.

Megjegyzés. Az x = 8, y = 6 megoldashoz elvezet a kovetkezs meggondolas is. (1) bal oldala péaros, emiatt y
oszthato 2 - 3 = 6-tal is. y = 62z helyettesitéssel (1)-nek z-re valo pozitiv megoldésa

1
z=3 (—1+ V1 +288z3) ,

és mindjart latjuk, hogy a diszkriminans z = 1 esetén négyzetszam.



