I. Legyen az A és B cstcsbol kiindulé magassag talppontja A’ ill. B’. Mindkett6 rajta van az AB oldalszakasz,
mint atmeérd folé irt k& Thalész-kor keriiletén. Méasrészt B' a B koriil my, sugarral irt k, kornek is pontja, ez metszi ki
B'-t k-bol.

Huzzunk parhuzamost A'-n 4t az AC oldalegyenessel, és messe ez a BB’ magassidgegyenest D-ben. Ekkor, mivel
az. A’ BB’ sz6g szaraibol a parhuzamos B'C, DA’ egyenesek &ltal kimetszett megfelels szakaszok ardnya egyenls, D-re
ugyanaz all, ami A’-re: a BB’ szakasz egyik végpontjatol kétszer akkora tavolsagra van, mint a mésiktol.

2. Ezek alapjan a szerkesztés a kovetkezs: a tetszés szerinti folvett AB = ¢ szakasz mint atmérd folott megrajzoljuk
a k Thalész-kort. Ebb6l a B koriili, my, sugart k, korrel kimetssziik B’-t. (Elég venni az egyik metszéspontot, mert az
els6 lépés utan dbrank még szimmetrikus az AB egyenesre, mint tengelyre.) Szerkesztiink a BB’ egyenesen egy olyan
D pontot, melyre DB’ =2 - DB vagy DB = 2 - DB’. Ezutan D-n at p merélegest hizunk BB’-re, ennek k-val valo
metszéspontja A’, végiil kimetssziik BA’-vel az AB’ egyenesbdl a C csticsot.
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3. Az ABC haromszog megfelel a feladat kovetelményeinek, mert AB = c¢; tovabba mert Thalész tétele miatt BB’
meréleges AC-re, és BB’ = my,; végiil mert egyrészt DA’ parhuzamos AC-vel, hiszen mindketté meréleges BB'-re,
igy A’-nek a B, C pontoktol mért tavolsagaira ugyanaz all, mint D-nek B-t6] és B’-t6l mért tavolsagaira, vagyis amit
a feladat kivant, masrészt ismét Thalész tétele miatt AA’ | BA' = BC, vagyis AA’ az A-bol kiindulé magassiga a
haromszognek.

4. A k kor mindenesetre megszerkeszthets; B’ akkor és csak akkor jon létre, ha ¢ > my. Amennyiben D a BB’
hir belsé pontja, azaz ha k belsejében van, A’ és C mindig létrejon, mert p metszi k-t, C' pedig azért, mert BA’ nem
lehet parhuzamos az A-n at BB’-re 4llitott merélegessel, azaz nem azonos a B-n at BB’-re llitott BB* merdlegessel,
hiszen ilyenkor D és A’ kdzte van e két merdlegesnek. A BB’ hiron levé D pontbdl 2 megoldast kapunk az ABC
haromszogre, mert p két kiilonb6z6 pontban metszi k-t.

A BB’ egyenesen 4 pont felel meg a B-t6l és B’-t6l el6irt tavolsdgi aranynak: a BB’ szakasz D1, Do harmadolo
pontjai, melyekre BDy = D1 Dy = Dy B’, tovabba B’-nek B-re valé Dj tiikorképe és B-nek B’-re valé D, tiikorképe.
Az utébbi kettd kiviil van k-n, igy a rajtuk at fektetett ps, ill. p; merdleges nem mindig metszi k-t. BB’ | AB’ miatt
ps a p3 tiikdrképe a BB’ szakasz felez6 merélegesére nézve, ami atmegy k-nak O kozéppontjan. Legyen O vetiilete
AB'-re, ps-ra, py-re rendre O, Oz, ill. Oy4, ekkor OO’ = BB'/2 = m;/2, O'O4 = B'Dy = my, tehat OO0, = 3my;/2.
Eszerint ps-on és ps-en akkor adodik két-két metszés k-val (A5, ALy, Aly, A)p), ha O3 és O4 a k belsejében van,
004 < OA, azaz my, < ¢/3. Ekkor 8 a kovetelménynek megfelel6 haromszoget kapunk; m, = ¢/3 esetén p4 és ps érinti
k-t, a megoldasok szama 6; ha ¢/3 < my < ¢, akkor 4; my = ¢ esetén 2, mert ekkor pl. A}, és A}, egymas tiikdrképe
AB-re; végiil my, > c esetén nincs a kovetelményeknek eleget tevs haromszog.
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Megjegyzés. AKar a leirt szerkesztésbol, akar a fenti eredmények alkalmazasabol latjuk, hogy az I. osztalyosok részére
kozolt szamadatokkal my = 24 esetén 8 megoldas van, my, = 30 esetén 6, végiil my, = 36 esetén 4.



