I. megoldas. Forditsuk meg a feladatot, tekintsiik adottnak a beirt k kort és ennek E pontjdban az e érintét, és
kérdezziik, szerkeszthetSk-e k koré olyan A’ B’'C’ haromszdgek, melyeknek A’, B’ csiicsa e-n van, benniik C’-nek e-t6l
meért m, tavolsadga egyenls a o sugar 4-szeresével, tovabba egymas utan teljesiilnek az I-111 szogfeltételek. Ha ugyanis
ez az A' B'C’ haromszog megszerkeszthetd, akkor az ABC haromszog is, mert hasonlok, tehat a keresett haromszogek
egyszeri nagyitassal vagy kicsinyitéssel (hasonloségi transzformacioval) megkaphatok. Ha viszont az A’ B'C” hdromszog
nem szerkeszthets, akkor az ABC' haromszog sem.

Legyen k-nak E-vel atellenes pontja I és e tiikorképe F-re az f egyenes; C'-nek ezen kell rajta lennie.
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Az . esetben a haromszog egyenls szart, B'C' = A'C’, C'-t az EF egyenes metszi ki f-bol (1. abra). C’ a k-ra
nézve kiilsé pont, és tavolabb van e-t6l, mint F, ezért a C’'-bél k-hoz hizott érintsk E két oldalan metszik e-t, az A,
B’ metszéspontokkal és C’-vel meghatarozott haromszog a belsejében tartalmazza k-t, és nyilvanvaléan megfelel.

A TII. esetben legyen k-nak e-vel parhuzamos atmérGje GH, a G-beli érintének e-vel és f-fel valé metszéspontja
A, ill. 7, és a C'-b6l hizott masodik érintnek e-vel vald metszéspontja B’, igy az A’ B’C’ haromszég nyilvanvaloan
megfelels (2. abra).

3. dbra

A II1. esetben C’, a kor O kdzéppontja és a C' A, C' B befogon levs J, ill. K érintési pontja egy négyzet 4 cstcsét
adja (3. abra), igy C’-nek az O koriili v2¢ sugara k' korén kellene lennie (ennek sugara egyenls a 2. dbra OA’
szakaszaval). Ennek azonban nincs kozos pontja f-fel, V20 < 3p, tehat ilyen haromszdg nem szerkeszthets.

Ezzel a feladatot megoldottuk, az I-II. esetekben véalaszunk igenld, a III. esetben tagado.
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II. megoldas. Legyen a keresett haromszogbe irhaté kor sugara p, akkor a feladat szerint a C' cstcshoz tartozo

, ahol a haromszog 2t kétszeres teriilete esetiinkben 2t = ¢-m. = 4pc,
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magassig m. = 4p. Ismeretes, hogy o0 = P
a c

tehat
ola+b+c) =4pc,



amit o(> 0)-val osztva és rendezve kapjuk, hogy
(1) a+b=3ec

Marmost az I. esetben a = b = 3¢/2.
A TI. esetben Pitagorasz tétele szerint

=a*>—-b*=(a+b)(a—b),

igy (1) alapjan
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majd ismét (1) alapjan a = 5¢/3, b = 4¢/3.
A TIL esetben Pitagorasz tétele szerint ¢? = a? 4 b%, masrészt atalakitassal, majd (1)-et felhasznalva
20> +2b>  (a+b)*+ (a—b)? - (a+b)? 9,

2 2 =79 2¢

a? +b? =

tehat nincs a feladatnak eleget tevé haromszog.
Az I-11. esetben tehat a keresett haromszog megszerkeszthets a tovabbi két oldala alapjan, a III. esetben viszont
nincs megoldasa a feladatnak.
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