a) A tiikrozés folytan A1 My = MA;, MM, = 2 - M A, ugyanigy MMs = 2 - MC1, ezért A1Cy az MM Ms
haromszognek kozépvonala. A1Cy masrészt az ABCD = P paralelogrammanak is kbzépvonala, igy EF || A1Cy ||
M Ms, tehat EFMsM; = T valoban trapéz. (T a mondott koriiljaras szerint konvex, ha F-t a BiB félegyenesen
valasztottuk; ezt — ha kell — az E, F jelek folcserélésével elérhetjiik.) — Amennyiben M-et az AD egyenesen valasztjuk,
T elfajul egyenesszakassza, mert M;, M3 a BC' egyenesen adodik, ezt az esetet tovabb figyelmen kiviil hagyjuk.
Bizonyitasunk akkor is helyes, ha M-et az A1C; egyenesen valasztjuk, mert — bar ekkor az M M; M3 haromszog elfajul
szakasszd —, M1 Ms egyenes azonos A;Ci-gyel.

M

b) Mivel még minden esetben M1 Ms = 2- A1Cy = 2 - BC, T akkor és csak akkor adodik paralelogrammanak, ha
EF =2.BC, mas szoval, ha E, F a Bj-nek tiikorképe B-re, ill. C-re nézve. Ez a keresett elss feltétel.

¢) A masodik kérdéshez felhasznaljuk, hogy G rajta van T-nek B;-bdl kiindul6 kézépvonalan. Legyen M tiikor-
képe A;Ci-nek O felezSpontjara nézve M’ ez a tiikrozések miatt felezi M Ms-at, igy a mondott kdzépvonal By M'.
Allitasunk abbol adodik, hogy EFG = Hy és M3M,G = H, a G kbzéppontra nézve hasonlé helyzeti haromszogek, és
By, M’ ezekben egymasnak megfelels pontok.

Bj és Dy ugyancsak egymaés tiikorképei O-ra nézve, hiszen O a P-nek a koézéppontja, igy M B M'D; paralelogram-
ma. Ezért BiMsM' Dy = P’ is paralelogramma, hiszen By My || M By || D1M’, és G rajta van ennek By M’ 4tlojan,
mésik atldja pedig a kérdéses ponthérmas elsé két pontjat 6sszekotd egyenes. Ezek szerint két médon teljesiilhet, hogy
a D1 M, egyenes dtmegy G-n:

I. Ha P’ egyenesszakassza elfajult paralelogramma, vagyis a Dy M, és a ByM’ egyenesek egybeesnek, Mo a By D;
egyenesen adodott. Ez akkor és csak akkor kovetkezik be, ha M-et a B; D, egyenesen valasztottuk.

II. Ha G a P’ atléinak metszéspontja, vagyis ha felezi a By M’ atlot. Ehhez sziikséges és elegendd, hogy H; és Ha
egybevagok legyenek, FF = M; M3 = 2 - BC legyen, vagyis amikor T paralelogramménak adédik.
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