Legyen az adott ardnyszam k, és Bj, C{ olyan pontpér, amelyre BC]/CB] = k. Egyszert attekintést kapunk a
B! Cf szakaszokrol, ha minden ilyen szakasszal egyenls, parhuzamos és egyiranyti CD szakaszt hizunk. Ekkor B} C]DC
paralelogramma, vagy C] = A esetén D a Bj tiikorképe AC felez6pontjara; igy C] D parhuzamos, egyirdnyt és egyenld
B! C-vel. Tegyiik egyel6re fel, hogy k pozitiv és valasszuk az oldalegyeneseken a BA és C'A iranyt pozitiv-nak. Ezért

BC|  BC|
DC}B<=CAB«  és ¢ _ BG =k,

DC! ~ OB,

mindketts fiiggetlen a B}, C] pontok megvalasztasatol.

A keletkezs DC| B haromszogek tehét hasonlok, s igy a C]BD szig allando, a D pontok mind egy B-n atmend d
egyenesen sorakoznak. Forditva, legyen d-nek tetszés szerinti (B-t6l és AC-vel valé Dy metszéspontjatol kilonbozs)
pontja D, hiizzunk ezen at parhuzamost AC-vel, legyen ennek AB-vel val6 metszéspontja C7, és az ezen at DC-vel
parhuzamosan hizott egyenes messe AC-t Bj-ben; ekkor BC;/CB; = k. Ha D = Dy, akkor kénnyen lathato, hogy
C] = A, és By a Dy tiikorképe AC felez6pontjara.

Akkor lesz B|C} a legrévidebb, amikor C'D, azaz ha D a C pont d-n levé D; meréleges vetiiletébe keriil. Ebb6l a
keresett C7, Bj pontpar a fentiek szerint adodik.

Negativ k esetén csak annyi valtozik, hogy a DC1B szog a 180° — C AD<-gel lesz egyenls. D és d, és bel6likk
D, C4, By mindig egyértelmiien megszerkeszthets, mert D nem eshet B-be, és mert AB és AC nem parhuzamos; ha
azonban Dy a B-ben adodik, akkor C keresett helyzete B, Bi-é pedig C, és ekkor az ardnynak nincs értelme.
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Megjegyzés. A feladat megoldhat6 szamitas atjan is. A feltétel szerint — a C'B; szakasz (elGjeles) hosszat t-vel
jelolve — BCy = kt. Az AB;Ch haromszogben AB; = b —t, ACy = ¢ — kt, igy B Clz—t a koszinusz-tétellel meghata-
rozva, t-nek egy masodfoka polinomja adédik, amelynek szélsé értékét a szokott mddon teljes négyzetté kiegészitéssel
megallapithatjuk.
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