I. megoldas. Legyen az ABC derékszogd haromszog AB atfogojénak és BC, 0{4 befogoinak felez&pontja rendre
Co, Ao, B, az AAy, BBy és CCy sulyvonalak k6zos pontja .S, és legyen AC > BC. Igy ezeket kell belatnunk:

(]_) BBQ < AAQ,
(2) BBy > AAO/2

Mivel
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AS = gAAo, BS = gBBQ, és A()S = gAAo,
ezért egyenlGtlenségeink egyenértékiiek a kovetkezGkkel:

(3) BS < AS,

(4) BS > AgyS.

Meghizva az AB szakasz felez6 merdlegesét, ennek C' ugyanazon a partjan van, mint B, és igy az egész CCy szakasz,
tehat annak S pontja is ugyanazon a partjan van. Ebb6l kovetkezik (3) helyessége.

Masrészt AgCy merdleges BC-re és az AAyB szogtartomanyban van, mert Cy az AB szakaszon van. Igy AAgB< >
CoApBo<t = 90°. Ebbol kivetkezik, hogy BS az AgBSA legnagyobb oldala, tehéat fennall (4) is.
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II. megoldas. (1) és (2) két oldala pozitiv, igy elég belatni a négyzetre emeléssel adodo
(1a) BB < AA},
(2a) BB2 > AA3/4

egyenlGtlenségek fennéllasat. A Pythagoras-tételt alkalmazva az AAGC és BBoC derékszogi haromszogre, képezziik
(1la) és (2a) oldalainak kiilonbségét. A feltevés figyelembevételével
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tehat (la) és (2a) mindegyike igaz.
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Megjegyzés. A masodik esetben egyik megoldasban sem hasznéltuk fel a befogok nagysagviszonyat, a BC > AC
esetekben azonban (1) mellett (2) semmitmondo.



