I. megoldas. A bizonyitandé allitas szemléletes jelentése az, hogy a szamegyenes origojabol kiindulva és egymas
utin z hosszisagu szakaszokat felmérve — legalabb egyszer belelépiink a 4/3 és 2 szamokat abrazolé pontok kozti
szakaszba, esetleg éppen a szakasz jobb oldali végpontjiba. Ez magatol értet6d6 akkor, ha x nem nagyobb, mint a
szakasz hossza, azaz 2/3.

Ha marmost 2/3 < z < 1, akkor 4/3 < 2z < 2, vagyis a k = 2 érték ebben az esetben is megfelel. Ezzel az allitast
bebizonyitottuk.

Visszatérve az © < 2/3 esetre, az is nyilvanvald, hogy a megfelel§ k értékek szamat az az egész szam adja meg,
ahanyszor az = hosszusagu szakasz megvan a vizsgalt szakasz 2/3 hosszaban, vagyis [3xz/2]. (Szogletes zardjellel szokas
jelolni azt a legnagyobb egész szamot, amely még nem nagyobb a zardjelben levs szamnal; rovidebb elnevezéssel a
szAm egész részét.)
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II. megoldas. A feltevés miatt 1/x az 1-nél nem kisebb pozitiv szém, igy két szomszédos pozitiv egész szam kozé
esik, esetleg egyenlé a kisebbikkel. E két szam kisebbikét a-val jelolve
1 1 1
2 <-< 1, ési — <z < -
(2) as - a+ és igy o z<
ahol a > 1.
Szorozzuk (2)-t a k = 2a szdmmal, hogy a fels korlat megegyezzék az (1)-belivel:

2
a4 < kx < 2.
a+1

Ha itt a bal oldal nem kisebb 4/3-nal, akkor kz-ra teljesiil (1), tehat k = 2a megfelel§ szam, amennyiben

2 4
a4 > —, azaz, ha a > 2.
a+173
A fennmaradd a = 1 esetben, vagyis ha
(3) 1/2 <z <1,

k = 4 mar tul nagy, csak k = 2 és k = 3 lehet megfelels. Keressiik meg, mely z-ekre felelnek meg ezek az értékek.

4/3 <22 <2 teljesiil, ha 2/3 < <1,
4/3 < 3¢ < 2 teljesil, ha 4/9 < x < 2/3,

ezek szerint k = 2 és 3 egyike mindenesetre megfelel, ha 4/9 < « < 1. Itt 4/9 < 1/2, ezzel belattuk, hogy (3) minden
x szamahoz is tartozik megfelels k szam.
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