I. megoldas. Legyen a kivant haromszég ABC, ebben a BC = a oldal, valamint az A csicsbol huzott AA’ = f,
szoglelezs és AAyg = m, magassag rendre egyenls az adott harom hossziusaggal. Legyen tovabba az A, B, C cstcsnal
levé szog rendre «, [, 7.

C 1. dbra

Egyelére feltessziik, hogy f, > mq. Igy az AA’Ag = D derékszogii haromszognek harom fiiggetlen alkatrészét
ismerjiik. Szogeit kifejezhetjiik az ABCA szogeivel. A feltevés miatt az AB és AC oldalak hossza kiilénb6z6, valasszuk
a jelolést ugy, hogy AB < AC, igy v < . Ekkor A az AyC szakaszon van, és AA' Aot = v+ /2 = [180° — (B—7)] /2,
mint az AA'CA kiils szoge, tovabba

1
A'AAg = 90° — AN Ag = 5(8 =),

Eszerint D megszerkesztésével ismertté valt az a oldal végpontjainal levé szogek kiilonbsége, ill. a kiegészitd szdgének
a fele, és ezzel az észrevétellel feladatunkat visszavezettiik az 1964. évi Arany Daniel kezd8k versenye II. forduléjanak
2. feladataral ahol éppen a szoban forgd kiilonbség keriilt felhasznalasra. — Mint lattuk, a feladatnak mindig van
megoldasa éspedig lényegében egy.

fa = mg esetén az ABC DA sziikségképpen egyenls széar, a szerkesztés alapfeladatnak tekinthetd; f, < m, esetén
pedig nincs megoldas.

Varsanyi Aniké (Budapest, Sagvari E. gyak. g. L. o. t.)
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2. dbra

I1. megoldas. Allitsunk merélegest az I. megoldasbeli AA” szogfelezére A-ban, messe ez az A’ Ag egyenest A”-ben.
AA" az ABCA A-nal levé kiils6 szogének felezSje, A” a BC oldal B-n tili meghosszabbitdsan adodik. Ismeretes, hogy
a bels szogfelezs A’ talppontja B-t6l és C-t6l mért tavolsagainak ardnya egyenls az AB : AC arannyal, és hasonléan
belathato, hogy a tétel A”-re is igaz. Igy

BA' BA  BA”

oA CA- oa | BA-CAT=BAT-CA

(1)

Ennek alapjén kiszamithatjuk és megszerkeszthetjiik a BA' = x szakaszt. Ugyanis CA' = a — x, BA" = AA" —z,
CA”" =CB+ BA" =a+ A'A" — 2, és itt A’ A" kifejezhets az adatokkal: szerkesztésiink folytdn az A’A” A és A’ AA
derékszogt haromszogekbdl

o

AAy JfT-m2

Mindezeket (1)-be helyettesitve a szokasos rendezési lépésekkel

A/A/I:d:

2? — (a4 d)x +ad/2 =0,
5 2
(a+d—\/a2+d2)=g+g— (9) +((—i>,

1A megoldast lasd K.M. L. 30 (1965) 2 — 3. o.,
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ugyanis az egyenlet a-nél kisebb gyokére van sziikségiink. (v a CA” szakasz hosszat adja, ugyanis a gyokok osszege
a+d, ésigyza=a+ (d—x1)=CB+ BA"=CA".)

A fentiekbdl a kovetkezd szerkesztés adodik. Egy e egyenes Ag pontjdban allitott merdlegesre felmérjiik az adott
m, magassagot, a végpont A: korivet frunk A koriil a szogfelezG f, hosszaval, mint sugérral, ennek e-vel valé egyik
metszéspontja A’. Megszerkesztjiik AA’ felez6 merdlegesét, ennek e-vel valé metszéspontja E. Itt merdlegest allitunk
e-re és rameérjiik az adott a oldal felét, tgyszintén A’ E-nek E-n tali meghosszabbitaséra is, a végpont F, ill. G. Az
A'F szakaszt G-bdl E felé felmérve kapjuk B-t, és innen tovabb a-t felmérve C-t.

Hely hidnyaban az olvaséra bizzuk a szerkesztés helyességének bizonyitasat, — ami csupédn annak megmutatasaban
all, hogy AA’ felezi a BAC szdget —, tovabba azét, hogy f, > m, esetén mindig egy megoldas van.

Szentivinyi Béla (Budapest, Rakoczi F. g. IL o. t.)

Megjeqyzés. Az A" és A” pontok B-t6l mért tavolsiga az osztasaranyra idézett tételek alapjan kifejezhets az
oldalakkal: A'B = ac/(b+c),  A”B = ac/(b—c). Ezekkel kifejezhetjiik a BC oldal A; felezSpontjatol meért A’ A; A” Ay
tavolsdgokat is: A’A; = 41B—A'B=a(b—c)/(2(b+c)), A"A1=A"B+BA; =a(b+c)/(2(b—c)), ebbdlaz
A A" A A" = BC? /4 Ssszefiigges adodik. Ennek alapjan A; helyzetét hatarozhatjuk meg A’-hoz és A”-hoz képest a
fenti eljarashoz hasonléan.
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