Elég kiszamitani a négyzetgyokok kozelits értékét az elsé négy tizedes jegyig:
v330 =18, 1659...:, +230=15, 1657...,

ezekbdl a kiilonbség kisebb, mint
18,1660 — 15,1657 = 3,0003,

tehat ezredrészre kerekitve valoban 3,000.
Hasonlé tulajdonsagu szamparokat keresve megjegyezziik, hogy az adott négyzetgyokok egész része tobbszorose
3-nak, kozelit6 értekiik tort része kozel all 1/6 = 0,1666 .. -hoz, tehat a két négyzetgyoknek egy—egy kozelits értéke a
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szam, ahol £ = 6, ill. 5. Figyelembe véve az 1211. feladat megoldasa, azt sejtjiik, hogy mindenesetre megfelelé
szampart kapunk, ha a
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kifejezést — ahol k-t tovabbra is egész szamnak gondoljuk — egészre kerekitjiik, az igy kapott 9k2 + k kifejezésbe egymas
utan behelyettesitjiik a k =7, 8, 9, ... szamokat: 448, 584, 738, 910, 1100, ..., és vessziik az igy adodd szadmsorozat
barmely két egymés utani tagjat.
Megmutatjuk, hogy e sorozat barmely két egymés utani tagjanak

2) VU + 17 + (k4 1) — VOR? + &

kiilonbsége valoban 1/1000-nél kevesebbel tér el 3-tol. A két tag egész része 3k, ill. 3(k + 1), ugyanis pl.

3k=VOk2 < VK2 +k < VK2 +6k+1=3k+1,

tehédt az egész részek kiilonbsége 3. Tovabbi résziik pedig mindig
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&~ 1000 és = G dzaz 0,165666. .. és 0,166 666 . . . kozé esik, ugyanis (1)-nek és (2) mésodik tagjanak kiilonbségére

felso korlatot kapunk, ha a szamlalot gyoktelenltjuk majd a nevez6 mindkét tagja helyett a kisebb 3k-t irjuk:
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és ez a felss korlat k > 6 esetén kisebb 1/1000-nél. Igy (2) tagjaiban az egész rész utani részek egymastol valo eltérése
is kisebb 1/1000-nél. Ezzel allitasunkat bebizonyitottuk.

Tetszés szerinti szdmu olyan szampéart kaptunk tehat, melyeknél szintén fennall az adottakra kimondott tulajdonsag.
Egyébként a nyert sorozat szomszédos tagjainak mar k = 3-t6l kezdve megvan a kérdéses tulajdonsiga: V38 =
6,1644.. ., V84 =9,1651 .. " V148 = 12,1655 ... ., az egész utani részek kiilonbsége az els6 kettd esetében még f6lotte,
az utobbi kett6ében mar alatta van 5/10%-nek.

Siket Aranka (Mako, Jozsef A. g. III. o. t.)

Megjegyzések. 1. A fenti szamsorozat csupan egyike az alabb véazolt meggondolas szerint nyerhets sorozatoknak,
melyek egymads utani szomszédos tag-parjai szintén egyre kisebb szammal térnek el a 3-tol. Legyen a, b természetes
szampar és va — Vb =~ 3. Ekkor
—-b a—>b
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igy a négyzetgyokok Osszegében az egész utani résznek egy kozelits értéke 1/3, vagy 2/3, vagy 0, tehat

Va+vVbh=m+n/3,

Va+vb=

ahol m természetes szam és n = 0, vagy 1, vagy 2. Igy

(Va+vb) — (Va—vb) =2vVb ~ (m — 3) +n/3,
(3) Vbrp+d, Vamp+s+g,

'K.M.L. 27 (1963/10) 59. o.; elolvasasat a szerkesztGség ajanlotta a kittizéssel egyidejtien.




ahol p természetes szam és q az 1, 2, 3, 4, 5 szamok egyike (kizartuk a ¢ = 0 értéket, mert arra az érdektelen esetre
vezet, melyben v/a és Vb egészek).

A fenti sorozat (3)-bol a p = 3k és ¢ = 1 esetben adodik, ha v/a és Vb négyzetét lefelé kerekitjiik. Hasonldan
p=3k+1,6s q=2 esetén és felfelé kerekitéssel a és b a 9k* + 8k + 2 (k egész) sorozat tagjai. A fentiekhez hasonléan
lehet altaldban bizonyitani, hogy a kivant tulajdonsag fennall barmely szomszédos tagparra, hacsak k-t nagyobbnak
valasztjuk egy bizonyos értéknél (itt k = 8-t6l kezdve: V642 = 25,337 71 ..., V/803 = 28,33725...).

2. Nyilvanval6, hogy nem adtunk meg minden megfelel§ szampéart. Nagyobb z-eket véve a /z fiiggvény névekedése
kisebb mértéki, pl. 10° négyzete: 1012 utan 2 - 10° + 1 egységgel kovetkezik az els6 négyzetszam, a tizedes vesszd
utani rész valtozasa is egyre lassibb, ezért egy—két kezd§ tizedes jegy megismétlGdésében semmi véaratlan nincs. Pl.
10°—25/10° és 10°+25/10° négyzetei: 10** —500+625/10'°, ill. 10"24-500+625/10° kozstt 1000 természetes szam van,
és koziiliik 999 nem teljes négyzet, hasonloan a 106 +3 +25/10° szamok négyzetei: (10° + 3)° £500+15/10% +625,/10'°
kozott 1000 nem teljes négyzet van; véve marmost a gyanant az utébbiak, b gyanant az el6bbiek barmelyikét: 999 000
olyan a, b egész szampart kaphatunk, melyekre \/a — Vba3d+t 5/10* szamok kozé esik, tehat ezredrészre kerekitve
3,000-t ad.



