I. megoldas. Legyen a keresett ABC D négyszogben az AB, BC, CD, DA oldal felezépontja rendre K, L, M, N
és AB=a,CD =¢, AC =e¢, KM = g, LN = h, ahol qa, ¢, e, g, h rendre az adott szakaszok. — Ismeretes egyrészt,
hogy a K LM N négyszog paralelogramma; kozéppontjat (KM és LN metszéspontjat) jeloljik O-val. Masrészt M N
az ACD haromszog kozépvonala, tehat fele akkora, mint az AC atlo6. — Az A csics egyrészt a K koril a/2 sugarral
irt ky koron van, masrészt — mint D-nek N-re vett titkkorképe — D mértani helyének, az M koril ¢/2 sugarral irt ko
kornek N-re vett ks tiikorképén. ks kdzéppontjat M'-vel jelolve MM’ = 2MN = CA = e, és NO a KM M’ haromszog
kozépvonala, tehat KM’ =2NO = NL = h.
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Ezek szerint a szerkesztés a kovetkezSképpen végezhetd: az e, g, h szakaszokbol K M’ M haromszdget szerkesztiink
tgy, hogy M'M = e, MK = g, KM’ = h; az MM’ oldal felez6pontja legyen N. A K koriil a/2 és M’ koriil ¢/2
sugarral irt korok metszéspontja A, ennek tiikkorképe K-ra és N-re B, ill. D, végiil D tiikorképe M-re C.

Az ABCD négyszog megfelel a feladat kovetelményeinek. Ugyanis a szerkesztés folytan AB = a. CM az AM’ sza-
kasz kétszeri tiikrozésével keletkezett, tehat egyenld és egyiranytan parhuzamos AM'-vel, ezért az AM’' M C négyszog
paralelogramma, és egyrészt AC = MM’ = e, mésrészt CD = 2CM = 2AM’ = c. Ekkor K, N, M a BADC négyszog
harom egymas utani oldalanak felez6pontja, és KM = g. Messe végil a K-n 4t M N-nel huzott parhuzamos BC-t
L-ben. Ez felezi BC-t, mert KL az ABC haromszdg AC-vel parhuzamos kozépvonala. Tovabba KL = AC/2 = NM,
a KLMN négyszog paralelogramma, KM és LN atloi felezik egymast egy O pontban, ezért egyrészt NL = 2NO,
maésrészt NO a KM’'M haromszog kézépvonala, KM’ = 2NO, tehat NL = KM’ = h.

A KM’ M haromszog és N egyértelmiien létrejon, ha az e, g, h szakaszok eleget tesznek a haromszog-egyenlétlenségnek:
lg — hl < e < g+ h —, egyenl6ség nem allhat, mert egy egyenesen fekvé K, N, M felez6pont—harmasra vezetne. A
létrejon, ha a h, a/2, ¢/2 szakaszokbol haromszog szerkeszthetd, itt elfajulast is megengedhetiink, a megoldéasok szama
2, ill. 1, feltéve, hogy a 2 metszéspont egyike nem esik M M'-re, mert igy A, D, C egy egyenesben adodik. 1 megoldés
esetén ABCD trapéznak adodik.

Boldizsdr Ferenc (Kaposvar, Téncsics M. g. IL. o. t.)
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I1. megoldas. Tovabb is a fenti jeloléseket hasznalva legyen az AC atlo felezépontja F. Igy LF és NF az ACB,
ill. AC'D haromszog kozépvonala, LF = a/2, NF = ¢/2.

Megszerkesztjik az e/2, g/2, h/2 oldalakbol az I. megoldas M NO haromszogét, M és N tiikorképe O-ra K, ill.
L. Az LN = h oldal folé megszerkesztjik az LN F haromszoget. Az FFM N haromszoget haromféleképpen kiegészitve
paralelogrammava adodnak az A, C, D csicsok, B pedig a K F' LB paralelogramma negyedik cstcsa.

A szerkeszthetGség feltételei lényegében azonosak az I. megoldasban talaltakkal. Az olvaséra bizzuk annak bizonyi-
tasat, hogy az ABCD négyszog megfelel a kdvetelményeknek.

Luz Judit (Budapest, Moricz Zs. g. L. o. t.)



