A kéttaguak negyedik hatvanyat kétszeri négyzetreemeléssel polinomma alakithatjuk:

(n—1)4:(n2—2n—|—1)2:n4—4n3—|—6n2—4n—|—1,
(n+1)* = nt +4n® + 6n% + 4n + 1.

Ezek alapjan az osszeg S = 3n? 4 12n? + 2. A 10-zel novelt Osszeg igy irhato:
S+10 = 3(n* + 4n® + 4) = 3(n? +2)°.

Ez valoban négyzetszam 3-szorosa, mert n? + 2 egész szam.

Akkor lesz csak a taldlt szam a négyzetszamok 3-szorosai koziil az elsé S-nél nagyobb, ha a megel6z6: 3(n? + 1)2
még nem nagyobb S-nél, tehat ha

3nt +12n2 +2 > 3(n% +1)° = 3n* + 602 + 3,
(1) 6n% > 1.
Ez teljesiil minden a 0-t6l kiilonb6z6 egész szamra, de n = O-ra nem. Emiatt az egyetlen eset miatt az illet6 allitasa —
a kimondott alakban — nem igaz.

Igazza valik viszont, ha az ,egész” megjeltlés helyett a ,0-t6] kiillonboz6 egész” megjelolést hasznaljuk. Vagy pl. dgy
is, ha ,egész szam” helyett ,természetes szdm”-ot mondunk.
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II. megoldas. Adjunk a kérdéses S = 3n* + 12n2 + 2 Gsszeghez 10 helyett egy ¢ természetes szamot és keressiik
t-nek azt a legkisebb értékét, amely mellett az S + t Osszeg 3-ad része:

2+t
n* +4n? + i
3
négyzetszam. Mindjart latjuk, hogy n = 0 mellett megfelel ¢ = 1. Ez kisebb 10-nél, tehat az allitas nem igaz.

Megjegyzés. A hidnyos megoldasok nem tettek kiilonbséget ,egész szam” és ,természetes szam” kozott. Elsfordult
az is, hagy a versenyzs felvetette a fenti kulcskérdést, azonban (1)-re kijelentette, hogy minden egész szamra érvényes.



