I. megoldas. a) Azt mutatjuk meg, hogy (1) bal és jobb oldalanak d kiilonbsége nem negativ. Valoéban, atalaki-
tasokkal
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az egyenl6ség 1 — 22 =0, x = 1/2 = y esetén teljesiil.

b) A vizsgalandoé k kifejezést
E=u+v(l—u)
alakban irva a szorzat méasodik tényezGje a feltevés szerint pozitiv, ezért a szorzat is, tehat k is pozitiv, az els6
egyenlétlenség helyes.
Maésrészt v(1 —u) < 1—u, mert v pozitiv és 1-nél kisebb, igy k¥ < u+ (1 —u) = 1, az allitds méasodik egyenlGtlensége
is helyes. EgyenlGség egyik részben sem lehetséges.
Recski Andrds (Budapest, Bolyai J. g. L. o. t.)

I1. megoldas. a) Irjunk 9 helyett z-t és keressiik meg z-nek azt a legnagyobb értékét, amellyel (1) még teljesiil.
(Nyilvan z > 4, hiszen a bal oldal mindkét tényezGje 2-nél nagyobb.) Az I. megoldashoz hasonl6an

d= (1+é> (1+§)—Z—xiy[x+y+1+(1—2)$y]—
:I—1y[2+(1—z):1cy]20

akkor és csak akkor teljesiil, ha
2+ (1—2)zy >0, masképpen 2> (z—1)zy.
Mivel z — 1 pozitiv, feltételiink igy irhato:
2
z2—1
z-t novelve a jobb oldal nevezGje ng, a hdnyados csokken, igy a legnagyobb z érték, amely mellett ez az egyenl6tlenség
még minden megengedett x, y-ra érvényes, az, amelyre a jobb oldal egyenl6 az zy szorzat legkisebb fels6 korlatja-

val. Ismeretes marmost a nem negativ szamok szdmtani és mértani kozepe kozti egyenlGtlenség, amelybdl négyzetre
emeléssel és a feltevés felhasznédlasaval )
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és ebben az egyenlGség v = y = 1/2 esetén valoban beall. Igy 2y legkisebb felsé korlatja 1/4. Mostmar a

zy <

2 1

z—1 4
egyenletbdl z = 9. Eszerint (1) fennall, de tovabb nem élesithetd, azaz 9 helyén nagyobb szdmmal mar nem érvényes.

b) Azt kell megmutatnunk, hogy u+ v —uv a 0 és 1 kozé esik, vagy hogy ezt 1-bdl levonva 1 és 0 k6zé es6 szamot
kapunk.
l—k=1—(u+v—w)=(1-u)(l—0)
mindkét tényezGje 1-nél kisebb és pozitiv a feladat feltételei mellett, igy szorzatukra is ez all, és ezt akartuk bizonyitani.
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