Eldzetes megjegyzés. A szogek egyszerii aranya alapjan az abrat tobbféleképpen is kiegészithetjiik ugy, hogy tar-
talmazzon egyenld szara haromszoget. Az I. megoldas az elemzéshez a legkevesebb és a legtermészetesebb kiegészitést
veszi, tovabb viszont a tobbieknél erGsebb eszkdzoket hasznal.

I. megoldas. Képzeljiik a feladatot megoldottnak és legyen a keresett ABC haromszogben BC = a = 4 cm,
AC =b=5cm és § = ABC< = 2BAC< = 2a. Messe az ABC szog felezGje AC-t D-ben. Az ABD héaromszog
A-nél és B-nél levé szogei egyenldk, ezért BD = AD, masrészt BDC<t = 2BAD< = ABC<, tehat a BDC' haromszog
hasonlé ABC-héz, mert szogeik egyenlsk. Igy

(1) CD:CB=CB:CA,

vagyis CB mértani kozépardnyos C'A és az ismeretlen CD kozott, tehat C'D megszerkeszthetd. EbbSl megkapjuk
DB = DA-t, ennélfogva a C' DB haromszog is megszerkeszthetd.

1. dbra

Egy lehetGség a végrehajtéasra: az adott AC szakasz mint atmérs folé kq (Thalész-) kort és C koriil az adott CB
sugarral ko kort irunk, metszéspontjuknak AC-n levs vetiilete D; a D koril DA sugarral irt ks kor ko-bol kimetszi
B-t, a keresett haromszog harmadik cstcsat.

A nyert ABC haromszégben AC, CB hossza az el6iras szerinti, masrészt DA = DB miatt BDC< = 2BAC<; (1)
alapjan a kozos szogi ABC és BDC' haromszogek hasonlok, igy ABC< = BDC< = 2BAC<, tehat ABC haromszog
megfelel a kovetelményeknek. Két B pontot kapunk, de ezek AC-re tiikrosek, csak egy megoldas van.
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Megjegyzés. Tobben diszkussziot fliztek megoldédsukhoz. Ennek itt nincs helye, mert AC és BC' értéke rogzitett,
nincs valtozasi lehetSség. Ilyenkor vagy van megoldas — mint itt is —, vagy nincs.
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II. megoldas. Messe a C-n a4t BD-vel parhuzamosan huzott egyenes AB meghosszabbitdsat F-ben (2. abra).

Ekkor
AEC<« = ABD< = BAD< = DBC< = ECB«,

részben a szerkesztés, részben a feladatnak a szogekre vonatkozo feltétele kovetkestében. Igy egyrészt az ACE, masrésat
a CBFE haromszog egyenls szara: EC = AC, EB = BC. A CBFE haromszog mindegyik oldala ismert, tehat a
haromszog 2 BC > CFE folytdn megszerkeszthets. Ezutan A-t mint a C koril CFE sugarral rajzolt kor és az EB
egyenes masodik metszéspontjit kapjuk. CB < CFE folytan ez F-t6l kiilonbozs pont, és B az A és E kozt fekszik.

Az ABC haromszogben AC és BC' a kivant hossziasagi, masrészt BCE< = CEB< = CAE<q és ABC<q =
BOE< + BEC< = 2CAE< = 2CAB«<. Igy a nyert haromszog megfelel a feladat kovetelményeinek.
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3. dbra

III. megoldas. Messe az AB egyenest a C koriil BC sugarral rajzolt kor masodszor a H pontban (3. abra). B
és H kiilonbozok, kivéve ha ABC<t = 90°, BAC< = 45°, amikor BC' = AC/v/2, de ez esetiinkben nem all fenn.
A H pont vagy A és B kozt van (BC < AC folytan), vagy AB-nek a B-n tuli meghosszabbitasan. Vizsgaljuk az
AHC haromszoget. Az elss esetberl] AHC< = 180° — BHC< = 180° — HBC<t = 80° — 2a; a masodik esetben
AHC< = HBC<« = 180° — ABC< = 180° — 2a, igy mindkét esetben ACH< = 180° — a — (180° — 2a) = «a, tehat
az AHC héaromszog egyenls szaria, AH = HC = BC. Ennélfogva a keresett haromszog B csicsat az AC = b alap
folée a szarral szerkesztett ACH egyenls szara haromszog AH szarabol a C korill a sugarral irt koriv metszi ki. —
A végrehajtas szempontjabol ez a szerkesztés a legegyszertibb, hiszen az emlitett korivet mar az ACH haromszog
szerkesztése kozben megrajzoltuk.
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LA méretekbdl az adodik, hogy itt a 2. esettel allunk szemben, ezt mutatja a 3. dbra. Ezen az 1. esetre elgondolt viszonyokat B és H
felcserélésével szemlélhetjiik.



