I. megoldas. Legyen a szabalyos haromszog ABC, vegyiik els6, méasodik, harmadik oldalnak rendre BC-t, C' A-t,
AB-t, és legyen a BC' szakasz felez6pontja D. A szimmetria miatt elég az allitast a D kezdGponta, B-n atmend félegye-
nesen vett P kiindulépontokra igazolnunk. Legyen a két meréleges talppontja P, Ps, a parhuzamos metszéspontja @,
ekkor azt kell bebizonyitani, hogy P3Q = DP.

Ha P a D-ben vagy a B-ben van, az allitds nyilvanvaldéan igaz, mert az elsé esetben P, és Ps tiikrosek az AD
tengelyre és igy Q = P, a masodikban pedig P; = B, P, és @ oldalfelez6 pontok, és igy mindkét szakasz BC/2-vel
egyenld.

Ha P a DB szakasz pontja, akkor P, a C'A szakaszon, @) és P3 a BA szakaszon van. A PBP3 és PC P, derékszogi
haromszogek hasonlok ABD-hoz, ezért BPs = BP/2, CP, = CP/2, tovabba a szimmetria miatt BQ = CP,. Mivel
BP < CP, ésigy BP; < CPs, azért (1. abra)

PsQ=BQ - BPy=CPy,— BP; =
_CP-BP _(CD+DP)—(BD—DP)

= DP,
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ugyanis CD = BD.
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Ha P atlép C'B-nek B-n tuli meghosszabbitasara, akkor P, a C'A, @ pedig a BA félegyenesen adodik, P; pedig
AB-nek B-n tali meghosszabbitasan. Az elbbiekhez részben hasonléan (2. abra)

P3Q:P33+BQ=P3B+CP2=
_ BP+CP _ (DP-DB)+(CD+ DP)

=DP.
2 2

Eszerint az allitast minden figyelembe veendd esetben helyesnek talaltuk.
Horvdth Péter (Budapest, Kossuth L. gépip. t. II. o. t.)

I1. megoldas. P-nek csak a B és D-t6l kiilonboz6 helyzeteivel foglalkozunk. Abrankat AD-re tiikrozve B és C,
valamint P, és ) egymésba mennek at, legyen P és Pj tiikorképe (DC-n ill. CPy-n) P, Py, tovabba P'Q és P3P
metszéspontja R. Ekkor P'Q 1. AB, mint az AC-re merdleges PP; szakasz tiikorképe, ezért P'Q parhuzamos PPs-mal.
Igy a PP3RP’ négyszdg paralelogramma (mert P3R || BC és PsR = PP’ = 2DP). Masrészt az RP3Q haromszog
hasonlé ABD-hez, tehat P3QQ = PsR/2 = DP.

Gaspdr Sindor (Budapest, L. Istvan g. II. o. t.)
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III. megoldas. Legyen A-nak Ps-re és Q-ra val6 tiikorképe A’, ill. A”. Igy P, és Q az AA’ A” haromszog oldalfelezs
pontjai, és P, A" dtmegy P-n, mert PP, 1 AA’. Legyen @ és P; tiikorképe A” Pr-re Q*, Py (3. abra). Ekkor Q* felezi
A'A"-t, tehat rajta van az ABC és AA” A’ szabalyos haromszogek kozos AD tengelyén, ezért DQ* L BC. Tovabba
PPy L AA” || BC, mert PPy az AB-re merdleges PPs tiikorképe. Ezek szerint a PDQ* Py négyszog téglalap, tehat
PsQ = P*Q* = PD.

Szorényi Miklos (Pécs, Széchenyi I. g. 1. o. t.)



