AG és BC metszéspontjat J-vel jelolve EF az ABJ haromszog kozépvonala, és igy F'B = FJ. Ezért AF az ABJ
haromszog stlyvonala, és az AF egyenes felezi minden a BJ-vel (azaz BC-vel) parhuzamos egyenesnek az AJ = AG
és AB egyenesek kozti szakaszat. Ha tehat a G-n atmend, BC-vel parhuzamos egyenes AF-t H*-ban, és AB-t K-ban
metszi, akkor GH* = H*K, ennélfogva H* rajta van a négyzet AB-vel parhuzamos QL kozépvonalan. Igy pedig H*
azonos H-val, GH = GH” || BC. Ezzel az 1) allitast bebizonyitottuk.
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A 2) allitasban szerepld metszéspont egy esetben hatarozatlan, éspedig ha F' a BC oldal L felez6pontjaban van, mert
igy G =C, H = L, tehat BH azonos FG-vel. — Egy B és L-t6l kiilonb6z6 F' ponttal legyen BH és F'G metszéspontja
M. Igy az MHG, MBF, valamint az AHG, AF.J haromszogparok hasonlésagabol és BF = F'J alapjan

1 MG HG HG AH
) MF BF FJ AF’

Ebbdl kovetkezik, hogy az FGH és F'M A haromszogek hasonlok, mert F-nél levs szogiik egyenls — ugyanis csiacsszogek,
ha F' a BL szakaszon van, és egybeesnek, ha F e szakasz barmelyik oldali meghosszabbitaséan van —, tovabbé (1) szerint
az ezt a szoget kozrezar6 oldalak ardnya megegyezik. Valoban, ha F' a BL szakaszon van, akkor MG = MF + FG,
AH = AF + FH, és (1) széls6 tagjaibol 1-et-1-et levonva

9 FG FH FG FM
@) FM — FA’ FH FA°
Ha F' a BC oldal B-n tuli meghosszabbitésara esik, akkor MG = FG — FM, AH = FH — F A, és (1) két oldaldhoz
1-et-1-et adva jutunk (2)-re. Végiil F' minden méas helyzete mellett MG = MF — FG, AH = AF — FH és (1) széls6
tagjaibol 1-et-1-et levonva és (—1)-gyel szorozva kapjuk (2)-t.

Ezek szerint FHG< = FAM<, tehat — felhasznalva az 1) allitast is — AM || HG || AD, s igy M valoban az AD
egyenesen vai.

amibdl

Tasnddy Mdria (Budapest, Fazekas M. gyak. g. IL. o. t.)

Megjegyzések. 1. A 2) allitas bizonyitasdban kevesebb esetszétvalasztasra van sziikség, ha azt bizonyitjuk, hogy GF
és BH-nak AD-vel val6 metszéspontjat N, ill. P-vel jelolve N azonos P-vel (az abrakon a fenti M-mel). A GAN,
GJF és a GAD, GJC hasonlé haromszog-parokbol

- AN _GA_GD,
JF  GJ GC’
hasonléan a HAP, HF B és a HAQ, HF L haromszog-parokbol

4 AP HA HQ
@) FB HF HL'
Amde GH és AD péarhuzamossaga alapjan (3) és (4) jobb oldala egyenls, és ezért a bal is; itt pedig a nevezdk
egyenlGsége alapjan a szamlalok is egyenlSk, tehat AN = AP.

Meég csak azt kell belatnunk, hogy AN és AP irdnyra nézve is megegyeznek. A fenti 3 eset koziil az els6 kettGben
G és H az AD és BC egyenesek kozti siksavon kiviil fekszik, ezért AN, JF, FB és AP iranya szomszédos paronként
egyezl; a harmadik esetben G és H a savon beliill vannak, ezért AN és JF, valamint F'B és AP péaronként ellentétes
iranytak, JIF' és F'B viszont megegyeznek, ezért AN és AP iranya egyezs. — Ezek szerint N azonos P-vel.

Kotsis Domokos (Budapest, Jozsef A. g. IL. o. t.)

2. Sok versenyz6 szamitassal, néhany pedig koordinata-geometriai médszerrel oldotta meg a feladatot.



