abcd-ben c és d helyére 0-t irva kisebb szamot kapunk, vagy esetleg magat az eredeti szamot (ha ti, c =d = 0 ).
Az ab00 szam viszont egyenls az ab - 100 szorzattal. A 100-as tényezs helyett cd-t irva ab - cd-ben az eredeti abcd-nél
biztosan kisebb szam &ll el6ttiink. Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

Ha a, b, ¢, d mindegyike 0 is lehet, akkor abcd egyenld is lehet ab- cd-vel, de csak a semmitmondé a =b=c=d =0
esetben.

Az allitas kétféleképpen altalanosithato. I. Akkor is igaz az egyenl6tlenség, ha a bal oldalon négyjegyi szam helyett
tetszés szerinti szdmi (de legalabb két) jeggyel irt (pozitiv egész) szamot vesziink, abbol tgy alakitunk két szamot,
hogy jegyeit valahol kettévagjuk, és sorrendjiiket valtozatlanul hagyjuk; e két szam szorzata kisebb az eredeti szdmnal
(altalanositas a két tényezs jegyeinek szama szempontjabol). Ugyanis az eredeti szamnal semmi esetre sem kapunk
nagyobbat, ha zérusokkal pétoljuk azokat a jegyeit, amelyek a kettévagassal a mésodik szdmba keriiltek. Ez a szam
egyenl6 azzal a szorzattal, amelynek els6 tényezGje a kettévagassal keletkezett els6 szam, méasodik tényez§jében pedig
egy l-es utan annyi 0 all, mint ahany jegye van a méasodik szamnak. Az utébbi tényezd nagyobb a masodik szamnal,
mert jegyeinek szdma 1-gyel tobb; igy ha ezt a masodik szdmmal potoljuk, a szorzat kisebb az eredeti szamnél.

II. Akkor is igaz az egyenl6tlenség, ha bal oldalan tetszés szerinti szamu jeggyel irt (de legalabb haromjegyt) szam
all, és abbol az el6bbi elv szerint ketténél t6bb szamot alakitunk (altalanositas a tényez6k szama szempontjabol). Ezt
ugy lathatjuk be, hogy az eredeti szam tervbe vett felszeletelését szakaszonként végezziik: egy szakaszban csak egy
helyen vagjuk ketté a szam — ill. egy része — jegyeinek sorozatat, I. alapjan felirjuk, hogy e két rész szorzata kisebb az
éppen kettészelt szamnal, végiil ezt az egyenlStlenséget megszorozzuk a most valtozatlanul hagyott szdmmal, vagy az
ilyenek szorzataval. Ha a szeletelési helyeken balrél jobbra haladunk végig, akkor az I. eredményt mindig a megel6z6
kettészeléssel kapott masodik szamra alkalmazzuk. Megmutatjuk pl. hogy abede fgh > abc-de- f -gh Valoban, 1. alapjan

(1) abede fgh > abe - defgh
és
(2) defgh > de - fgh,

(2)-t abc-vel szorozva

(3) abc - defgh > abe - de - Tgh

(1) és (3) egybevetésébsl abedfgh > abc - de - fgh Hasonléan fgh > f - gh, est abc - de-vel szorozva és az el6bbi
eredménnyel egybevetve a bizonyitani kivant egyenlStlenséget nyerjiikk. A bizonyitds eggyel kevesebb szakaszbol all,
mint ahany szamra szeleteljiik fel az eredeti szamot.

Dora Levente (Budapest, I. Laszlo Gimn. II. o. t.)

Megjegyzések. 1. Tobb versenyz6 a, b, ¢, d-t helytelenill kilonbizé szamjegyeknek tekintette, pedig ez nem volt
kik6tve és nincs is befolyassal. Tanuljuk meg azt is kivenni, ,kiolvasni” a szdvegbdl, ami nincs ott, mert nem kell ott
lennie. Ha a szdveg nem tartalmaz megszoritast, akkor nincs megszoritas.

2. Az ut6bbi altalanositast egészen altalanosan igy irhatjuk fel (az indexszel ellatott j-k szamjegyeket jelentenek):

j1j2 Jn >j1j2---jk1 'jk1+1 ---jk1+k2 'jk1+k2+1 ---jk1+k2+k2 R
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vagyis a jobb oldali tényeztk szadma 7, benniik a jegyek szdma rendre ki, ka,..., ky és k1 + ko + ... + k. = n. Az els6
tényezGben jo természetesen csak akkor szerepel, ha k; nagyobb 1-nél; hasonléan a tényezdk elsé és utolsé jegye nem
értendd kétszer, ha a megfelel§ k értéke 1.

Trocsdnyi Zénd (Sarospatak, Rakoczi Gimn. II. o. t.)

3. Néhéany versenyz6 (szam szerint 4) nem ismerte az abced jelolésben a fels§ vonas jelentését, ezért azt figyelmen
kiviil hagyta, és igy a feladatot félreértette. A jelolést megmagyarazo labjegyzet a kittizésnél tévedésbdl elmaradt.



