I. megoldas: Legyenek az r sugard, O kozéppontd kér P bels6é pontjan atmend, egymasra merdleges hurok AB
és CD.
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A szeletek S négyzetosszege alkalmas zarojelbefoglalassal S = (AP? + CP?) + (BP? + DP?) = AC? + BD?.
Megmutatjuk, hogy a C-hez tartozo atméré méasik végpontjat Cq-gyel jelolve AC; = BD, igy az ACCy derékszogi
haromszogre Pythagorasz tételét alkalmazva S = AC? + AC? = CC? = 472, allando.

Val6ban, a feltevés, valamint Thalész tétele folytan AB és DC, mer6legesek CD-re, igy DC; parhuzamos AB-vel.
Eszerint A, B, D és Cy egy korbeirt, tehat szimmetrikus trapéz cstcsai, és ebben a kérdéses AC; és BD vagy a két
szar, vagy a két atlo szerepét jatsszak, mindenképpen egyenlék. — Ha P felezi AB-t, akkor C'D az AB-re meréleges
atmérs, C1 = D és ACy = AD = BD azért teljesiil, mert az ABD haromszog egyenls szard.

A tétel mas fogalmazasa pl. az, ha kimondjuk a kérdéses Osszeg értékét: a szeletek négyzetosszege egyenls az
atmeérs négyzetével. Vagy, a hasznalt atalakitasra tekintettel, — amely helyett S = AD? 4+ BC?-et is irhattunk volna
— mer6leges atloju, harnégyszog két-két szemkozti oldalanak négyzetosszegei egyenlSk a koriilirt kor atmérdjének
négyzetével.

Sebestyén Zoltan (Celldomolk, Berzsenyi D. g. L. o. t.)

Megjegyzés. Nem hasznaltuk ki, hogy P a koron beliil van, ezért az allitds minden olyan kiils6 P pontra is érvényes,
amelyen 4t lehet k-t metsz6 merdleges szelGpart fektetni, vagyis amelybdl k a derékszognél nagyobb szégben lathato,
masképpen, amely kozelebb van O-hoz, mint a k-ba irhato négyzet oldala.

II. megoldas: Legyen O-nak AB-n, ill. C D-n lev{ vetiilete, vagyis e‘hﬁrok felez6pontja E, F. Feltehetjiik (alkalmas
bettizéssel elérhetjiik), hogy P a DF szakaszon, esetleg F-ben van. Igy OE = FP = CP — CF = CP — (CP+
+DP)/2 = (CP — DP)/2, masrészt AE = (AP + BP)/2, és ezekkel az OAFE haromszogbdl Pythagorasz tételével

AE? + OE? =12, (AP 4+ BP)?> + (CP — DP)* = 4r?,
(AP? + BP?> + CP? + DP?) + 2(AP - BP — CP - DP) = 4r°.

Itt a masodik zardjelbeli kiilonbség tagjai az egymast metszé hirok szakaszaira ismert tétel szerint egyenl6k, a kii-
16nbség 0, és igy a kérdéses négyzetosszeg 4r’-tel egyenld, fiiggetleniil P helyzetétdl, amit bizonyitanunk kellett.

Kéta Jozsef (Tatabanya, Arpad g. I. o. t.)
Megjegyzés. Az utobbi megoldasnak kissé mas alakja az, ha r, OF, OF-fel kifejezziik a két hur felét és a szeleteket,

és igy keépezziik S-et; Osszevonasok utan 4r’-et kapunk.
Kéki Zsuzsanna (Mezétur, Teleki Blanka lg. IL. o. t.)



