Pythagorasi szamharmason olyan harom a, b, ¢ természetes szam egyiittesét értjiik, amelyre fennall az a® + b = ¢

egyenlGség. Masképpen: amelyre az a, b, ¢ szakaszokkal szerkesztett haromszog derékszogi; ennek alapjan szokas a
harmas legnagyobb szamat atfogoszamnak nevezni és a két kisebbet befogoszamoknak. (Ennek a fogalomnak, masrészt
az oszthatosagi kérdésnek megfelelGen megoldasunkban ,szam”-on mindig egész szamot értiink és minden betiivel egész
szamot jelolink.)

Célszert lesz a szamokat a 7-tel valoé oszthatosag szempontjabol 7k 4+ r alakban irni, ahol r értéke 0, 1, 2, 3 lehet.
A 4, 5, 6 pozitiv maradékok helyett a 7-tel csokkentett, negativ, és abszolut értékben kisebb —3, —2, —1-et irtuk,
mert igy a tovabbiakban a vizsgalando esetek szama kisebb lesz. Most mar minden szam négyzete 49k? + 14kr + 12 =
T(Tk? £2kr) + 1% = Tm + 72 alaky, és itt 2 érteke 02 = 0, 12 = 1, 22 = 4, vagy 3% = 9, ill. az utobbit 7-tel csokkentve
a maradék 2

o 1 2 4
oo 1 2 4
1 2 3% 5*
2 4 6*
4 1

Ezek alapjan tablazatot készitiink az a® 4 b* Osszeg szamara lehetséges (7-es) maradékokrol. A tablazat sorai elé
a?, oszlopai folé b? maradékait irva a sorok és oszlopok kozos mezejére vagy ezek Osszegét irjuk, vagy a 7-tel kisebb
szamot. (Az 6sszeg kommutativitasa folytan a tablazat szimmetrikus lenne a f6atlora, emiatt a {6atlo alatti haromszog”
kitoltését mellGzhettiik.)

Mivel a? + b? = ¢ maradéka is csak 0, 1, 2, 4 lehet, azért a tablazatban az ezektdl kiilonb6z6 harom szamot —
és vele harom a?, b® maradék-part — mint pythagorasi szamharmasban lehetetlent *-gal jeloltiikk meg. Mar most a
lehetségesnek maradt a?, b* parok vagy az elss sorba tartoznak, és ekkor a®-nek (az egyik befogoszam négyzetének)
maradéka 0, ennélfogva c? — b? = a? oszthato 7-tel, vagy a fGatloba, és ekkor a? és b? maradéka egyenls, ennélfogva
a® — b? oszthato 7-tel. Ezzel bizonyitasunkat befejeztiik.
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Megjegyzés: Szamos megold6 a pythagorasi szamharmasokat ado képletharma alapjan bizonyitotta a tételt. A

fenti megoldas mutatja, hogy ezek mell6zhetsk, itt csak azt hasznéltuk fel, hogy a, b, ¢ egészek és teljesitik a pythagorasi
egyenletet.
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