Legyen a BC oldal felez6pontja F. Nem megy az altalanossig rovaséra, ha a P pontot a BF szakaszon vessziik
fel. (A P = B esetet a 161. sz. gyakorlatban mar letargyaltuk, a P = F esetet kiilon fogjuk targyalni.)

Az F ponton at a PA egyenessel huzott parhuzamos messe az AC oldalt a P; pontban, a Pj-en 4t BC-vel huzott
parhuzamos pedig az AB oldalt a P» pontban. (1., 2., és 3. abra.)

A PP; szakasz felezi a haromszog teriiletét, mert

1
(1) tcpp, =tcrp, +trpp =tcrp +trpa =tcra = EtABC'

A keresett R pont szerkesztése szempontjabol 3 esetet kell megkiilonboztetni: 1. Q a BF Py P négyszog, 2. QQ az
FCP A, 3. Q az AP, P,/ belsejében van. (A hatéaresetekre kiilon kitériink.)

1. esetben (1. abra) a P ponton &t P;Q egyenessel hizott parhuzamos egyenes metszi ki AC' szakaszbol a keresett
R pontot. P;Q félegyenes két hatarhelyzete Py F és Py Py. A P1Q egyenessel parhuzamos PR egyenesek hatarhelyzetei
nyilvan az el6bbi hatarhelyzetekkel parhuzamos PA és PC egyenesek, amibdl kovetkezik, hogy R mindig A és C kozé
esik.

(1) figyelembevételével

tporc = tcpr +tPrQ = tcPr +tpPrP, = tcPP, = EtABC'

2. abra

2. esetben (2. abra) a P ponton at a P;@Q egyenessel huzott parhuzamos az AC oldalt a meghosszabbitasan metszi
1
egy R’ pontban, mely kozelebb van A-hoz, mint C-hez. tpgr/c most is egyenls itABc. Ugyanis
(2) tpQric =tricPQ +trQr =trcPQ +irQr =tcPp .

Ha az R’ pontot a QA egyenessel parhuzamosan eltoljuk az AB oldalra, akkor megkapjuk az R pontot, mégpedig
mindig az AB szakaszon. Ugyanis P;Q hatérhelyzetei PiF és P,C, és igy a PiQ egyenessel parhuzamos PR’ sziikség-
képpen az AB szakaszon fekvs T pontban metszi az AB egyenest. Mivel PiQA<t és TR'R< valtoszogek, azért az R
sziikségképpen a T A szakaszon van.

tracPqQ = tpgac +tagr = trgac +1tagr = trorc,

1
amely utobbi teriilet (2) alapjan egyenld §t ABC-



3. dbra

3. esetben (3. abra) a P ponton 4t P;Q egyenessel huzott parhuzamos az AC egyenest olyan R’ pontban metszi,
mely szintén az AC meghosszabbitasan fekszik, de most kozelebb C-hez, mint A-hoz. (PQR’C most hurkolt négyszog. )

(3) igp,cp =tcpp, +topp =topp +top R

(4) tQle/ = tQPlc + tQCR/

Az R ponton at QC-vel huzott parhuzamos metszi a BC' szakaszt az R pontban, tehdt tocr = tocr, és igy (4)
alapjan
topr = tQp,c +tQoRr = tQP,CR-

top r ezen értékét (3)-ba helyettesitve

topcp =topp, +tgQpr CR,

amibdl

top,cp —lorP,crR = tPQr = tcpPp, = itABC'

4. A hataresetekben, midén @ az F Py, ill. P, P, szakaszokon van, akkor az R pont — az el6bbiek alapjan — az A,
ill. C pontba keriil.

5. Hatra van még az az eset, midén P = F. Ez esetben P| = P, = A, és az R pont, az 1. esetben alkalmazott
szerkesztéssel, az AC, ill. AB oldalra keriil, aszerint, amint @) pont az AFBA, ill. AFC/A belsejében van.

6. A legspecialisabb eset P = F és () rajta van az AF sulyvonalon. Ez esetben R = A és a PQR tort vonal az FA
silyvonalla fajul.

Amint latjuk az 1., 2. és 5. esetben a tortvonal a haromszoget egy négyszogre és egy Otszogre, a 3. esetben egy
haromszogre és egy hatszogre, a 4. esetben két négyszogre, ill. egy haromszogre és egy 6tszogre, mig a 6. esetben két
haromszdgre bontja.
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