Képzeljiik a feladatot megoldottnak. A betiizést az abra mutatja, melyben tekintsiik az A; B1Cq D1 megoldast.

Az adott E, F, G oldalfelezé pontok egyértelmiien meghatarozzék a negyedik oldalfelezs pontot, a H-t is, mert
ismeretes, hogy EFGH paralelogramma. E paralelogramma oldalai parhuzamosak az atlokkal. Tehat EF || AC, és
igy az E csticsponton dtmend és EF-fel adott ¢ szoget bezard a’ egyenes az AB négyszogoldal hordozéja.

Tiikrdzziik a DG szakaszt a H ponton at. Akkor az igy nyert A;G’ szakaszrol tudjuk, hogy A;G'#D1G. A kelet-
kezett G’EAlA—ben AlE : AlG/ = AlE : DlG = AlBl : ClDl =4q.

Ha a ¢ viszonyszamot két adott szakasz: m és n aranyaval (q = %) képzeljik megadva, akkor az A; pont rajta

van a G'E szakaszhoz tartoz6 azon Apollonius-korén, melynek A pontjaira nézve AE : AG' = m : n.

A szerkesztés menete tehat: kiindulunk a megadott FF'GH paralelogrammaboél. Megszerkesztjiikk az E ponton at
az AB oldal hordozojat, amely az EF egyenessel az adott ¢ szoget zarja be. Ha ¢ # 90°, akkor két ilyen egyenes van:
a’ és a”. A G pontnak a H-ra vonatkozo G’ tiikorképét dsszekotjiik az F ponttal. A G'E egyenesen megszerkesztjiik
az adott m és n szakaszok felhasznalasaval a fent emlitett Apollonius-kor atmérsjét és kézéppontjat. (Az dbraban
bettizetlen nullkérok.) Az igy megszerkesztett Apollonius-kor metszi ki az a’ és o’ egyenesekbdl a keresett A; A
ill. A3A,4 cstcspontokat, amelyeknek birtokaban a masik 3 csiucspont megszerkesztése esetrél-esetre tiikkrozéssel mar
trivialis.

A megoldasok szama (ha ¢ # 90°) tehét 4, 3, 2, 1 vagy 0 aszerint, amint az Apollonius-kér az a’ és o’ egyeneseket
2-2 kiilonbo6z6, 2 kiilonbozs és 2 egybeess, 2-2 egybeesd pontban metszi, vagy pedig az egyik egyenest nem metszi és
ugyanakkor a mésik egyenest 2 kiilonb6z6, 2 egybeess pontban, vagy nem metszi. Ha ¢ = 90°, akkor o’ = a” és a
megoldasok szama: 2, 1, vagy 0.

A megoldasok kozott lehetnek konvex négyszogek (A1 B1C1D1), konkav négyszogek (A3 B3sCsDs és AyB4CyDy) és
hurkolt négyszogek is (AsB2CaDs).

Megjegyzés: Az Apollonius-kor felhasznélasa helyett az AEG’ haromszdgek hasonlosigi transzformacio segitségével
is szerkeszthetdk.



