290 304 =27 -3*. 7.

1) a®> 1= (a—1)(a+1). Mivel a paratlan, azért a— 1 és a+ 1 két egymasutan kovetkezs paros szam, melyek koziil
az egyik 4-gyel is oszthat6. Tehat a® — 1 oszthato 2-2% = 23-nal. Tovabba a — 1, a, a + 1 harom egymaésutan kovetkezs
szam, melyek koziil az egyik feltétleniil oszthato 3-mal, de a feltétel szerint a nem lehet oszthatoé 3-mal, tehat a masik
két tényezd egyike oszthatod 3-mal. Mivel 22 és 3 relativ szam, azért a® — 1 oszthat6 23 - 3-mal és igy

(> —=1)(b> = 1) oszthato 2°-3%-nel.

2) a® — % = (a® — b?)(a + a®b* + b*). Mivel a és b sem 2-vel, sem 3-mal nem oszthato, ezért a = 6p+1,b = 6g+ 1
alaku és igy
a’® —b? = (6p£1)* — (6¢ £ 1)* = 36(p* — ¢°) £ 12(p — q) =
=12[3(p+q) £ 1](p - 9)-
Ha p — ¢ paros, a> — b* oszthato 12 - 2 = 24-gyel, ha p — ¢ paratlan, akkor 3(p + q) £ 1 paros, vagyis a? —b? ez
esetben is oszthato 24-gyel. Tehat
a® — b5 feltétleniil oszthato 23-nal.

3) a® =% = (a® = b*)(a" + a®b* +b*) = (a® — %) [(a® — b%)* + 3a®b*]. Mivel a feltétel szerint a = 3p+1ésb=3q+1
alaki, azért a® = 9p® £ 6p+1 = 3p’ + 1 és b> = 3¢ + 1 alakq, vagyis a® —b* = 3(p' — ¢) és igy [(a® — b%)* + 3a®V?] is
oszthato 3-mal. Tehat

a® — b5 oszthato 3%-nal.

4) Mivel sem a, sem b 7-tel nem oszthato, azért

a=Tpx1 vagy "px2 vagy Tp=+3,
és b=Tqx1 vagy 7q+2 vagy Tq=+£3.

De a binomidlis tétel alapjan
(Tk+1)°5=74+1
(Th+2)°=7B+64=T7(B+9)+1
(Tk+3)° =7C + 729 = 7(c+ 104) + 1
és igy a® — 0% = 7D alaku, vagyis
a® — b5 oszthato 7-tel.
1), 2), 3) és 4) alapjan
(a® —=1)(b* = 1)(a® — %) oszthato 2°-32.2%.32.7=
=29.3%.7 =290 304-gyel.

Téth Agota (Pécs, Kozg. techn. IL. o. t.)

Megjegyzés: Mivel a bizonyitasnal csak azt hasznaltuk ki, hogy a és b nem oszthat6 2-vel, 3-mal és 7-tel, azért — a
7-nél nagyobb primszamokon kiviil — ezen feltételeknek eleget tevd Gsszetett szdmokra is igaz allitasunk. Tehat tébbet
bizonyitottunk, mint a feladat megkdvetelt.

Biczo Géza (Bp., 1., Rakoczi g. I1. o. t.)



