I. megoldas. Legyen y = /. Ezzel a helyettesitéssel az egyenletet a kovetkezd alakba irhatjuk at:

Y+ v9—yd=3.

Vonjunk ki mindkét oldalbél y-t és emeljiink kdbre, majd rendezziik az egyenletet:

VI—yd=3—y,
9 — % =27 — 27y + 9y% — o>,
9y? — 2Ty +18 = 0.

A kapott masodfoku egyenletnek két gydke van: y; = 1 és yo = 2. Ezekbdl 1 = yi’ =16és xy = yg = 8 adodik.
Behelyettesitéssel ellenérizhets, hogy ezek valoban megoldéasai az egyenletnek.

IT. megoldas. Felhasznaljuk az ismert (a + b)® = a® 4+ b> + 3ab(a + b) azonossagot. Emeljiik kébre az egyenlet
mindkét oldalat:

(Va+Y9—2) =3,
(Vo) + (Y9—2) +3Ya 00— a(Vz + Y0—a) = 27,
(2) 9+ 392V —z(Vx+ V9 —z) =27

A zarojelben éppen az egyenlet bal oldala all, ennek helyére irjuk be az eredeti egyenlet jobb oldalan szerepls 3-at:
9+3¥xv/9—x-3=2"7.

Rendezve és kobre emelve:

Y9 —x =2,
x(9 —z) =8,
0=2%—9x+8.

A masodfoku egyenletnek két gydke x; = 1 és xo = 8, ezeket az eredeti egyenletbe behelyettesitve lathatjuk, hogy ezek
valoban annak is gyokei.

Megjegyzés. Az els6 megoldasban csupa ekvivalens atalakitast végeztiink (az egyenlet kébreemelése, illetve a mindkét
oldalbol valé kébgytkvonas ekvivalens atalakitas), ezért a megoldas végére ezt is irhatnank: ,Mivel csupa ekvivalens
atalakitast végeztiink, az 1 és 8 biztosan megoldasok”. A mésodik megoldasban azonban ez nem igaz! Abban a lépésben,
amikor a (2) bal oldalan szerepls kifejezésben az egyenlet bal oldala helyett a jobb oldalt irtuk, olyan atalakitast
végeztiink, amely nem fordithaté meg. (Csak abban az esetben lehet megforditani, ha elére tudnank, hogy az egyenlet
valamely értékre igaz.)

Azt, hogy ilyen atalakitas valoban eredményezhet hamis gyokoket, a kovetkezd példa mutatja:

S+ V2 —x=-1.

A II. megoldas lépéseivel

(\2/5—" m)3 = - 17
(Vo) + (V2 -2 + 322 —a(Jr + V2 —x) = — 1,
24+ 3Yr+ V2 —x(-1)=—1,

VrV2 -z =1,

x(2 —z) =1,
0=x>—2x+1,

r =1.

Az egyenletnek viszont ez nem megoldasa! (Az, hogy az egyenletnek nincs megoldasa, eleve lathato példaul abbol,
hogy a bal oldal biztosan pozitiv: ¥z + V2 —x > /2 + /-1 =0.)

Akik a feladatot a II. megoldas modszerével oldottak meg, de - tévesen - azt irtak, hogy csupa ekvivalens atalakitast
végeztek, 4 pontot kaptak.



