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Legyen az ellipszis egyenlete — + ?Z_Q = 1, egy ilyen téglalap egyik csiucsa P(u;v). El6szor megmutatjuk, hogy a P
a

pontok egy v/ a? + b? sugari koron helyezkednek el. A P ponton dtmend m iranytangenst egyenes és az ellipszis kozos
pontjainak koordinatéit az

y=m(x —u)+v
22 g2
2tp=!

egyenletrendszer megoldasai adjak:
bz? + a*(ma — mu + v)? = a?b?,

azaz

(b* + a®m?) 2% + 2a°m(v — mu)z + (a*m*u® + a®v® — 2a°muwv — a®b*) = 0.

1993-04-161-1.eps

1. dbra
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2. abra

Az egyenes akkor lesz érintG, ha ennek az (z-ben masodfokd) egyenletnek a diszkriminansa zérus, azaz:

0 = [2a®m(v — mu)] 2y (b* + a®m?) (a®m?u® + a®v® — 2a’*muv — a*b?) =

=4a® b2 [(a2 — u2) m? 4 2uvm + b% — UQ} .

Ennek az (m-re masodfoka) egyenletnek a gyokei a P pontbol huzhaté érintsk iranytangesei. Mivel ezek az érintk
a2

v
merGlegesek, a gyokok szorzata —1 lesz, tehdt ———— = —1 (ha a® # v?) vagyis u” + v = a® +b?, amely mér a* = v
a2 —u

esetén is érvényes. Ez azt jelenti, hogy az érint6 téglalap cstcsai rajta vannak az z° + y? = a® + b? egyenleti koron.
Most mér csak ki kell valasztanunk az ebbe a korbe irt téglalapok koziil az ellipszist érinté legnagyobb és legkisebb
keriilettit. Jeloljiik két, a korbe irt téglalap oldalait az 2. dbra szerint, ahol ,,a” a legkisebb oldal, tovabba a < cés b < d.
b+a
ﬂ(b—a); tehat a feltételek szerint c—d < b—a.
Igy 2(a +¢) < 2(b + d), tehat annak a téglalapnak a keriilete a kisebb, amelyiknek kisebb a révidebbik oldala. Mivel
az ellipszis koré irt téglalapnak a kistengelynél kisebb oldala nem lehet, azért az a téglalap lesz a legkisebb kertiletd,
amelynek egyik oldala a kistengely, tehat oldalai parhuzamosak az ellipszis szimmetriatengelyeivel. A legnagyobb pedig
akkor lesz a keriilet, ha a téglalap négyzet, tehat ha a csicsai az ellipszis szimmetriatengelyein helyezkednek el.
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Nyilvan (2r)? = a®>+c? = b*+d?, ésigy ¢ —d* = b*—a?, azaz c—d =



