Jeloljiik a lapok, élek és csticsok szamét sorra [, e és c-vel. Mivel a poliéder konvex, teljesiil ra az Euler-tétel:
(1) l+c=e+2.
A masik feltétel szerint | > ¢, ezért létezik olyan k pozitiv egész, amellyel
(2) l=c+k.

Megmutatjuk, hogy a poliéder lapjai kozott legalabb 6 haromszog van. Legyen a lapok kozott m darab haromszog és
n haromnal tobb oldala lap.
Ezzel a jeltléssel

(3) l=m+n.
3 4
Mivel minden él két laphoz tartozik, a test éleinek szama legalabb y, azaz
3 4
(4) e> y

3 4
A (2) osszefiiggeshol ¢ értekét (1)-be helyettesitve: 20—k = e+2, innen (3) és (4) alapjan: 2(m+n) —k > w +2.
Ebbsl m > 4 + 2k, ami azt mutatja, hogy a haromszog alaki lapok szama legaldbb 6. Az allitas nem élesithets, ugyanis
ha két egybevagd szabalyos tetraédert egy lapjuk mentén Osszeragasztunk, akkor m =1 =6 és ¢ = 5 < [, tehat az
m = 6 eset meg is valosul.



