Hasznaljuk az dbra jeloléseit. Ismeretes, hogy minden paralelepipedonba két tetraédert lehet irni, amelyek a para-

lelepipedon O koézéppontjara tiikrosek, és barmelyiknek a térfogata a paralelepipedonénak 3 része.
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Latni fogjuk, hogy a feladat megoldasa szempontjabol mindegy, hogy melyik tetraédert valasztjuk. Az abran a

1
BEGD tetraédert rajzoltuk meg. Belatjuk, hogy ennek térfogata a paralelepipedon térfogatanak g—a. Mivel pl. az
ABDE levagott tetraéder ABD lapjanak teriilete a paralelepipedon ABCD lapja teriiletének a fele, az ezekhez a la-

1
pokhoz tartoz6 magassag pedig ugyanaz, ezért egy levagott tetraéder térfogata a paralelepipedon térfogatanak 5 része.

1
A négy levagott tetraéder térfogatanak Gsszege 4 - 5 igy a beirt tetraéder kobtartalma valéban g—a a paralelepipedon

térfogatanak.
Legyen ABDE tetraéder stlypontja S. Irjuk fol a C@ vektort. Tekintve, hogy GA =a+b+c, @ =a+b, @_ﬁ =
b+c¢ é GE =a+c, az ABDE tetraéder silypontjanak helyvektora igy kaphatd meg:
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4( a+b+c).

Ezért

03 =GS— GO =GS - (ﬁ 3a+b+)—%(a—f—b—i—c):i(a—f—b—i—c).
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Ebbél lathatjuk, hogy (ﬁ = ——(ﬁ, ami azt jelenti, hogy az O centrumi, —5 aranyu kozéppontos hasonlosagban G

képe S. Ugyanigy a mésik harom levagott tetraéder sulypontja a beirt tetraéder egy-egy tovabbi cstcsanak képe az em-
litett kdzéppontos hasonlosagban. Ezért a stulypontok meghatarozta tetraéder térfogata a beirt tetraéder térfogatanak
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(5) -szerese, tehat a paralelepipedon kdbtartalméanak (5) '3= 91 része.

Csérnyei Marianna (Fazekas M. Fév. Gyak. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzések 1. Néhany megoldonk elemi geometriai eszkozokkel (paralelogramma tulajdonsagok, sulyvonalak osz-

1
tasi aranya) talalta meg az el6zGekben leirt —— aranyt kézéppontos hasonlosagot. Ezek az egyébként szép megoldéasok

valamivel hosszabbak, mint a fenti vektoros megoldés.

2. Csornyei Marianna 2. megoldasaban folhasznélta, hogy a paralelepipedon affinitassal kockaba vihetd &t. Mivel
az affinitas aranytarté, elegendd a feladatot kockara megoldani. Ezutan kiszamitotta a silypontok altal meghatarozott
(szabalyos) tetraéder élét, majd a térfogatat.



