Megoldas. A feltétel szerint 22 + y? oszthato ottel. Ha = oszthato ottel, tehat = = 5k, akkor z? = 25k2, és
2 2
T —;—y :5(k2+12)=

(2k+l)2 + (k- 21)2, tehat elGall két négyzetszam Osszegeként. Ha x vagy 5k + 1 vagy © = 5k — 1 alaku, akkor

$2+2

2?2 4+ y? csak gy lehet oszthato ottel, ha y? is oszthato Gttel, tehat y is, azaz y = 51. Ekkor

22 = 5K + 1 s ekkor y? = 5L + 4. Ez csak tugy lehetséges, ha y vagy 51 + 2 vagy 5] — 2 alaka. Mivel értékén x

és y elGjele nem valtoztat, ezért megfelels elGjelvaltoztatassal elérhets, hogy x = 5k + 1 és y = 51 + 2. Ekkor —Y és

T +2 ) o o i 22 + 12
egész szam, és négyzetiik Osszege éppen

. Marad az az eset, ha = vagy 5k + 2 vagy bk — 2 alakd. Ekkor

2? =5K + 4, y*> = 5L + 1, tehat — x és y értékét megfelels e16jellel2ellét;/a — feltehetd, hogy « = 5k + 2 és y = 51 + 1.
2r4+y , -2y +y

Ekkor 5 és 3 o

Megjegyzés. Egy ismert tétel szerint egy természetes szam pontosan akkor all el§ két négyzetszam Osszegeként, ha
primtényezss felbontasdban minden 4k + 3 alaka primszam péros kitevén szerepel (a bizonyitas megtalalhaté a KoMaL
1990/2. szamaban, a 61-64. oldalon). A feladat feltevése alapjan x 4+ y* = 5n, ahol n egész szam. Az idézett tétel
értelmében — és mivel 5 primszam, de nem 4k + 3 alaktl — n primtényezds felbontédsdban minden 4k + 3 alakd primszam
péros kitevén szerepel, mert ugyanez igaz 5n-re is; tehat n is elall két négyzetszam Osszegeként.
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