I. megoldas. Legyen a kip cstucsa C, az ellipszis nagytengelye AB = 2a, a kistengely 2b, a fokuszok Fy és Fj,
F1 Fy = 2¢, aleghosszabb alkotd AC, alegrévidebb BC'. Szerkessziik meg azt a két gdbmbot, amelyek érintik a kapfeliilet
minden alkotéjat és az ellipszis sikjat. Ezek az tugynevezett Dandelin-gombok a metszé sikot az ellipszis fokuszaiban
érintik. (Ennek a ténynek a bizonyitasat megtalalhatjuk Hajds Gyirgy: Bevezetés a geometridba cimi kdnyvének 398.
oldalan, vagy a gimnaziumi fakultativ B valtozati Matematika IV. tankdnyv — szerz6je Hajnal Imre — 462. oldalan.)

1. dbra
Az ellipszis tengelyeire fennall, hogy
(1) (20)* = (20)” — (2¢).
A feladat allitasat gy mutatjuk meg, hogy kiszamitjuk (1) jobb oldalanak két tagjat. A koszinusztétel szerint
(2) (2a)> = AB? = AC? + BC* — AC - BC.

Az 1. abra jelolései szerint, felhasznélva, hogy a korhoz kiils6 pontbol huzott érintGszakaszok egyenls hossziak,
2¢c= BFy — BFy = BH — AF; = (CH — BC) — (CK — AC) = AC — BC.
Ezért
(3) (2¢)> = AC* + BC* —2- AC - BC.
(2) és (3) Osszevetésével
(2a)” — (2¢)* = AC - BC,
ahonnan (1) szerint valoban
(2b)*> = AC - BC.
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2. abra

II. megoldas. A 2. dbran AB az ellipszis nagytengelye, O a kozéppontja. Hasznéljuk az abra tovabbi jeloléseit is.
Tekintsiik a B-n, O-n, ill. A-n atmend, a forgaskup tengelyére mersleges sikokat. Ezek a sikok a kupfeliiletet korokben
metszik, és az 0109 atmérsji kornek az O ponton dtmend, O1Os-re meréleges hurja éppen az ellipszis 2b kistengelye.
A magassagtétel szerint b mértani kozepe az 010, O20 szakaszoknak, azaz

(4) b2 = 0,0 0,0.
Mivel O az AB felez6pontja, ezért

tehat (4)-bol
AC -BC =4-0,0- 050 = 4b°.



