Jeloljiik a négyszog csucsait A, B, C, D-vel, az oldalfelezé pontokat pedig sorra Fy, Fy, F3, Fy-gyel. A BD atlo a
négyszoget két haromszogre bontja. Az ABD haromszog stlypontja C’, a BC D haromszdgé pedig A’. A négyszoglemez
W stlypontja rajta lesz az A'C’ szakaszon. A négyszoget az AC 4t16 is két haromszdgre bontja. Ezek stlypontja legyen
B, illetve D’. A négyszog sulypontja a B’ D’ szakaszon is rajta lesz, ezért a W pontot A'C’ és B’ D’ metszéspontjaként
kapjuk meg.

1. dbra

Vegyiik észre ezutan, hogy az A'D’ szakasz az AF; D haromszog F» csiicsédbol kiindulé két oldal Fa-hdz kozelebbi
harmadolopontjat koti Gssze, ezért
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A'D" parhuzamos AD-vel és A'D' = =3

Hasonl6 igaz az A'B’, B'C’ és C'D’ szakaszokra. Tehat az A'B’'C’'D’ négyszdg szogei megegyeznek az ABCD négy-
szog szogeivel, és a megfelels oldalak ardnya 1:3. A megfelel§ oldalak parhuzamossaga miatt a két négyszog hasonlo
helyzet is, ezért van hasonléségi pontjuk. A hasonléségi pontot az egymésnak megfelels pontparok segitségével fogjuk
meghatarozni. Legyen A’'D’ felez6pontja F;. A hasonlosagnal ez a pont F) képe, és rajta van az FyF) szakaszon, igy
a hasonlosag centruma is rajta van az FyFy-en. Hasonldan lathatjuk be, hogy a centrum rajta van az Fj F3 szakaszon
is, tehat a hasonlésag kozéppontja a V' pont.

Mivel ebben a hasonlésagban az atlok U metszéspontjanak képe a képnégyszog atloinak W metszéspontja, ezért
az U, V, W pontok egy egyenesre esnek, és a hasonlosag ardnya 1:3 lévén WV : VU = 1 : 3, amint azt bizonyitani
kellett.

II. megoldas. Vegyiink fel egy (esetleg ferdeszogii) koordinatarendszert az ABCD négyszog atloira illeszkeds
tengelyekkel. Hasznaljuk a 2. dbra jeloléseit.

2. abra

Konnyd belatni, hogy a szakasz felezGpontjanak koordinatait, ill. a stlypont koordinatait ferdeszogi koordinata—
rendszerben ugyanigy szamithatjuk ki, mint derékszogitben.

Az Fy és I3 koordinatéai:
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mivel Fy, Fy, F3, F, paralelogramma, ezért V' koordinatai:
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Ezutan meghatarozzuk az atlok altal létrehozott hdromszogek sulypontjat:

. . a+c b
Az ABC haromszog silypontja: Sq —3 o 3)

" i atc d
az AC'D héaromszog sulypontja: So 5 3]

. . c b+d
a BCD héromszog silypontja: Ss 3 3 )

. . a b+d
a DAB haromszog sulypontja: Sy 3 3 )

a+c b+d
Konnyen lathato, hogy 5159 az y, S35 pedig az = tengellyel parhuzamos, ezért W koordinatai: W ( 3 T)

(hiszen a W pont az S152 és S35, egyenesek metszéspontja).
Tekintsiik ezutan a WV és VU vektorokat:
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Lathatjuk, hogy ?)WE1 = ﬁ, ami éppen a feladat allitasa.
Schultz Janos (Torokszentmiklos, Bercsényi M. Gimn., IV. o. t.)



