I. megoldas. Jeloljikk P(x) els6rendd kiilonbség-polinomjat, a P(z + 1) — P(z) polinomot P (x)-szel (ez nyilvan
(n — 1)-edfoku), a masodrendi kiilonbség-polinomja legyen Ps(x) = Pi(z + 1) — Pi(z) (ennek a polinomnak n — 2 a
foka), és altalaban hasonléan definidljuk a k-adrendd kiilonbség-polinomot: Py(z) = Py—1(x + 1) — Py_1(x). A k-ra
vonatkozo indukci6val kénnyen lathato, hogy Pi(z) foka n — k, igy a P,(z) polinom méar konstans. Ezt a konstanst
(és a kiilonbség-polinomok kozbiilss értékeit) adatainkbol ismételt kivonassal hatarozhatjuk meg:
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P, (z) tehéat az azonosan 1 polinom. Ebbsl P(n + 2) értékét a kovetkezképpen kaphatjuk meg:
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II. megoldas. Felhasznaljuk az ismert

azonossigot. Ertelmezziik a qo(z) = 1, ill. k = 1-re a

Qk(:v):(xgl)_ (x—l)-(x—z!)...,.(x_k)

k-adfoku polinomokat. Ekkor a
g(x) =qo(x) + q1(x) + ... + qe(x) + ... + qn(x)

polinom az =1, 2, ..., n + 1 helyeken rendre a 2°, 2!, 22, ..., 2" értékeket veszi fel. Ha ugyanis = = k, akkor

ik £ v = () () e (02]) =2

és t = k esetén qi(k) = 0. Igy az n-edfoka g(x) polinom az x= 1, 2, ..., n + 1 helyeken éppen azokat az értékeket
veszi fel, mint P(x). Ha azonban két n-edfokt polinom (n + 1) kiilénb6z6 helyen megegyezik, akkor azonos; tehat g(x)
maga a keresett polinom. Ennek pedig az x = n + 2 helyen felvett értéke:
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