A feladatban z, y és z szerepe ciklikusan szimmetrikus, azaz z helyébe y-t, y helyébe z-t, z helyébe pedig z-et irva
az egyenletrendszer ugyanaz marad. Feltehetjiik tehat, hogy a harom ismeretlen koziil y a (nagysag szerinti) kozépsd,
igyx Sy < zvagy 2 y = z. A legnagyobb ismeretlen nem lehet 1-nél kisebb, hiszen harom, 1-nél kisebb szam
pozitiv kitev6jd hatvanyainak 6sszege 3-nal kisebb. Hasonloan lathato be az is, hogy a legkisebb ismeretlen értéke nem
lehet 1-nél nagyobb. A két megkiilonboztetends esetben ezért £ <1< z,ill. 2 21 2 2.

Az els6 és a masodik egyenlet bal oldalanak egyenléségébsl

(1) y—1= (- 2)+ (=% - 29)

adodik, mig az els6 és a harmadik egyenletbdl

1
(2) y—l:?((x—lﬂ)—l—(zg—z)).

Az els6 esetben (1) jobb oldalan két nempozitiv szam Gsszege all, (2) jobb oldalan pedig két nemnegativ szdmnak az
Osszege; igy y — 1 = 0, azaz y = 1. Ugyanezt kapjuk a masodik esetben is, mivel ekkor (1) jobb oldala nem negativ,
(2) jobb oldala pedig nem pozitiv. Az egyenletrendszer elsé két egyenletébe y = 1-et beirva:

x+23=2=x3+z2,

igy
r—xr =2 —Z .

Az elss esetben ezért
0<z—23=22-23<0,

2

vagyis mindenképpen z — 23 = 2% — 23 = 0, azaz * = 1 = z. Az egyenletrendszer egyetlen pozitiv megoldasa tehat

r=y=z=1.



