Elegend6 megkeresniink azokat a természetes szamokat, amelyeknek van olyan tobbszorose, amelynek minden jegye
1. Ekkor és csak ekkor lesz ugyanis barmilyen a szamjegy esetén is olyan tobbes, amelynek minden jegye a.

A péros, illetve az 5-tel oszthat6 szamoknak nyilvan nincs csupa egyesbdl allo tobbszorose, hiszen a paros szamok
utolsé jegye paros, az 5-tel oszthatok tobbszordsei pedig 0-ra vagy 5-re végzddnek. Allitjuk, hogy e két esettel minden
kivételt megtalaltunk, azaz ha egy N természetes szam relativ prim a 10-hez, akkor van olyan tobbszorose, amelynek
minden jegye 1-es.

Ha U, jeloli az m jegyd, csupa 1-esbdl &ll6 szamot, akkor tekintsiik az U, Us, ... szdmoknak az N-nel vald
osztaskor felléps maradékait. Mivel a lehetséges maradékok szama N, van olyan U, és U,, (m < n), amelyek ugyanazt
a maradékot adjak N-nel osztva. Ez azt jelenti, hogy N|U,, — U, = Uy,—p, - 10™. Mivel pedig (N, 10) = 1, ezért a talalt
oszthatosagban a 10™ tényezs ,levalaszthatd”, N|U,_,, tehat az n —m darab 1-esbdl 4ll6 szam az N-nek tobbszorose.
Ezzel a megoldast befejeztiik.

Megjegyzés. Tobb megoldo észrevette, hogy a fenti megoldasban megfogalmazott allitas kovetkezik Euler (kongruencia-
) tételébol, illetve az tgynevezett Kis-Fermat-tételbsl.

Hasonléan mutathatdé meg, hogy az n alapt szdmrendszerben minden n-hez relativ prim N szdmnak van olyan
tobbszorose, amelynek minden jegye 1.



