I. megoldas. Hasznaljuk az u = vz — 6 és a v = v/39 — z jeldléseket. Az egyenlet bal oldala ekkor
(V5u —uv) /(v —u) = w(v* —u?) /(v —u) = wo(u + v)(u? + v*)

alakba irhato. Masrészt
u® + 0% = (u+v)(u? — udv + uP® —wd o).
A kovetkez6 egyenletrendszert kapjuk u-ra és v-re:
(1) wv(u 4 v)(u? 4+ v?) = 30,
(2) (u+v)(u* — uv +u?v? — uv® +v*) = 33,
A masodik egyenletben is célszeri a bal oldal mésodik tényez6jét u® + v? és uv polinomjaként felirni:
ut —udv 4+ w0 — w4 ot = (1?4 0?)? — u*? — wo(u? +0?).

Ha most a masodik egyenletet osztjuk az elsével, akkor az
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egyenlethez jutunk. (Az els6 egyenlet jobb oldala pozitiv, igy az osztasnal nem vesztettiink gyokot). A z = =
uY
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— + — valtozora tehat a z — — = 2,1 egyenletet kapjuk. Ennek két megoldasa z = 2,5 és z = —0,4. Egy szam és a
vou z
reciprokanak Osszegeként viszont z nem eshet —2 és 2 kozé, igy csak
= + - 2,5 lehetséges.
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Ez —-re masodfokt egyenlet, amelynek két megoldasa 2 és —. A feladat egyenletét tehat csak olyan x elégitheti ki,
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E két els6foku egyenletet megoldva 1 = 38 és zo = 7. Behelyettesitéssel meggy6z6dhetiink, hogy mindkét érték
valoban megoldasa a feladatnak. II. megoldas. Ismét az (1)és (2) egyenletrendszert oldjuk meg. u + v nem lehet
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-vel, (2)-t
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nulla, hiszen kiilonben u® + v° is nulla volna. Szorozzuk tehat (1)-et -vel, és vonjuk ki az elsé

kapott egyenletet a masodikbol. Ekkor a
—1uv(u® 4 v?) + 10(u* — wdv + u?v? —uv® 4 v*) =0
egyenlethez jutunk. Rendezziik a bal oldalt:
10u* — 21uP0 + 10u?0? — 21uv® + 100* = 0.

Itt v # 0, hiszen kiilonben a feladat egyenletének bal oldala is nulla volna. Oszthatunk tehat v*-nel, s ekkor % =t-rea

(3) 10t — 21#3 + 102 — 21t +10 =0

negyedfoku, ugynevezett reciprok egyenletet kapjuk. Ezt a szokdsos modon oldjuk meg: elGszor osztunk t*-tel, igy a
bal oldal ,
10 t2+1 21 t+1 +10=10 t+1 21 t+1 10
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alakba irhato, azaz ¢ + TTe (ismét) a
2
1 1
10 t—i—? —-21 t—i—? —10=0

masodfoki egyenletet kapjuk.
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t+ n éppen az el6z6 megoldasbeli z, igy az els6 megoldas befejezése szerint ¢ + 7= 2,5, ahonnan a két megoldas

38 és 7.

Megjegyzés. Sokan eljutottak az uv(u + v)(u2 + v2) = 30 egyenlethez, de ezutan felhasznaltak az egyértelmi
primfelbontast, azaz feltették, hogy u és v egész szam. A feladat azonban az dsszes valoés megoldas megkeresése volt.
(Mas kérdeés, hogy a megoldas soran kideril, hogy u és v egész.)



