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Bebizonyitjuk, hogy nem adhatok meg ilyen permutaciok. Tekintsiik az S = Z x;y; Osszegeket, ahol x1, x9, ...,
i=1
505 Y1, Y2, - - -, Y50 az elsd 50 pozitiv egész szam permutacioi. Mivel S csak véges szamu értéket vehet fel, ezek kozott
van legnagyobb és legkisebb. ElGszor is azt fogjuk belatni, hogy
1) a legnagyobb értéket akkor kapjuk, ha y; = x;, vagyis ha ,nagyobb z;-hez mindig nagyobb y; tartozik”;
2) a legkisebb értéket akkor kapjuk, ha y; = 51 — z;, vagyis ha ,nagyobb z;-hez mindig kisebb y; tartozik”.

Legyen ugyanis S’ az az Osszeg, amely S-t6l csak abban tér el, hogy v, és ys ,helyet cserélt” (1 <r < s <50). E
két Osszeg kiilonbsége:
S-S5 = TrYs + Tslr — TplYr — TsYs = (.’L‘S - xr)(yT - yS)'

Ha z4s > z, és y, > ys, vagy xs < x, és y, < ys, vagyis a csere soran a nagyobbik z mellé nagyobb y keriilt, akkor az
Osszeg novekedett, ellenkezs esetben pedig csokkent. Ilyen cserével az 1) pontban leirt 6sszeg kivételével minden mas
Osszeg novelhets, a 2) pontban leirt 6sszeg kivételével minden mas 6sszeg csokkenthets. Ebbél kovetkezik, hogy az 1)
pontban megadottol kiilonbozé Osszeg nem lehet maximalis, és mivel maximalis Osszeg létezik, ez éppen az 1)-beli.
Hasonlbéan ad6dik az allitds méasodik része is.

Szamitsuk ki ezek utan S legnagyobb és legkisebb értékét. Az ismert
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Mivel Spax < 2Smin, a feladat kérdésére valoban nemleges a valasz, hiszen a kivant egyenlGség bal oldalanak
legnagyobb értéke is kisebb a jobb oldal legkisebb értékénél.

Megjegyzés. Az S 6sszegek minimuméanak és maximumaéanak megallapitasakor nagyon lényeges volt az a tény, hogy a széls6-
értékek léteznek. Csupan abbol, hogy egy adott T szamhalmaz ¢ elemeihez egyetlen egy to elem kivételével megadhaté olyan ¢’
elem, amelyre ¢’ > ¢, még nem kovetkezik, hogy to a T' legnagyobb eleme.

Legyen példaul T a pozitiv egész szamok halmaza. Ekkor az 1 kivételével minden ¢ szamra t' = 2 > t, az ,eljaras” tehat
az 1-t6l kiilonb6z6 szdmokat noveli. T' legnagyobb eleme — ha van — tehat csak az 1 lehet; legnagyobb elem természetesen nem
létezik, allitasunk igaz, de semmitmondo.



