A (2)-ben szerepl$ zy, yz, valamint zz mennyiségekre, mint 4j ismeretlenekre vezessiik be az A, B, C jeleket.
Ezekkel (2) igy alakul:

(27 A+B+C=1
(1)-bél tudjuk, hogy z, y, z nullatol killonboznek; ezzel a feltétellel uj gyok nyerése nélkiil (1)-et megszorozhatjuk

(zyz)-vel:
3(x?yz 4+ yz) = 4(y%xz + x2) = 5(2%2y + 27).

Az itt szerepld Osszes tag konnyen kifejezhets A, B, C-vel, példaul zyz = (zy)
(xz) = AC, tehat (1)-bol

(1) 3(AC+ B) =4(AB+ C) =5(BC + A).
A zéarojelben allo tényezsk (2°) segitségével szorzatta bonthatok. Példaul (2°)-bsl B = —A — C + 1, tehat
AC+B=AC-A-C+1=(A-1)(C—-1),

s hasonloképpen a tobbi. Tehat

(17) 3(A—1)(C—1)=4(A—-1)(B-1)=5(B-1)(C —1),
s (2)-bol
(2) (A-1)+(B-1)+(C—-1)=-2.

Ezzel az eredetinél 1ényegesen egyszertibb egyenletrendszert kaptunk az u =
=A—-1,v=B-1,w=C — 1 mennyiségekre:

(3) 3uw = 4uv = bvw, u+v+w= -2

A kett6s egyenlGség egyértelmien meghatarozza u, v és w ardnyat (feltéve persze, hogy egyik sem nulla), ennek alapjan
a masik egyenl@ség pedig értékiiket.

Vegytik észre, hogy mig (3)-ig eljutottunk, igyekeztiink az egyenletek ,szimmetriajat” megdrizni — példaul 4j is-
meretlent vezettiink be zy, yz és zx helyébe is; (1)-et nem bontottuk két egyenletre; vagy (1’)-ben nem A, B, C
valamelyikét helyettesitettiik a (2’)-bol kiadodo értékkel, hanem mindharmat. Tovabbé lényegesen kihasznaltuk, hogy
(2) jobb oldalan éppen 1 all, &m az (1)-ben szerepls 3, 4, 5 szamok helyére tetszélegeseket irva megoldasunk (legalabbis
eddig a pontig) mikodik.

Térjiink vissza (3)-hoz. Lattuk, hogy két eset van:

a) u, v, w kozil valamelyik nulla;
b) u, v, w egyike sem nulla.

Ez utobbi esetben a korabban mondottak szerint meghatarozhatjuk u, v és w aranyat:
uiviw=>5:3:4;
és igy (3) masodik egyenletébdl u = —5/6, v = —3/6, w = —4/6; vagyis A =

=zy=u+1=1/6,B=yz=v+1=1/2,C =2z = w+ 1 = 1/3. Ezek az értékek természetesen kielégitik az
(1')-(2’) egyenletrendszert; tovibba ABC = x?y?2? = 1/36, tehat xyz = 1/6 vagy —1/6. Innen tovabb az elsé esetben
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s mindkett6 természetesen megoldasa az eredeti egyenletrendszernek is.

Hatra van még az a) eset, vagyis ha u, v, w kozott van nulla. Ekkor (3) szerint mindharom kettes szorzat értéke
nulla, tehat u, v és w kozott legalabb két nulla van — és ekkor a harmadik értéke —2. Ez azt jelenti, hogy A, B, C
koziil kettonek értéke 1, egynek értéke pedig —1. Igy ABC = —1, ami ABC =
= 22y 2?-tel Gsszevetve azt mutatja, hogy innen nem adodik @j megoldas.

Osszefoglalva, az egyenletrendszernek két megoldasa van: (1/3, 1/2, 1), illetve (—1/3, —1/2, —1).



