I. megoldas. Legyenek a har harmadolé pontjai C és D, az ivéi C’ és D’. Jeldlje G a C’ meréleges vetiiletét AB-n,
és hasznaljuk az abra tovabbi jeloléseit is.
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1. dbra

A kor sugara legyen egységnyi. A nyilvanvalo szimmetria miatt elegendd a keresett szog felét meghatarozni. Ennek

1
tangensét AF = 3 alapjan F'P ismeretében kiszamithatjuk. F'P meghatarozasahoz vegyiik észre, hogy GCC'A ~
FCPA, hiszen megfelel§ oldalaik parhuzamosak. Ezért
FP GC' GC’

FC GC, AZAZ FP:FO@

1
Az itt szerepld szakaszok kozil F'C = & a masik kett6 pedig szogfiiggvényekkel fejezhetd ki:

GC' = FH = OH — OF = cos 10° — cos 30° = 2 sin 10° sin 20°,

GCzGF—CF=C'H—CF=sin10°—%.

1 1
Mivel 5=3 sin 30°, igy

1 2sin 10°
GO = 512 sin 10° - (sin 30° — sin 10°)] = %(1 — cos 20°).

Innen
AF AF GC  3GC 1-cos20°

FP~ FC GC'~ GC" sin20°
Tekintve, hogy AP F'< biztosan hegyesszog, APF< = 10°, azaz APB< = 20°.

tg APF< = = tg 10°.

II. megoldas. Legyen az AB hiarhoz tartozd kozépponti szog a. A feladat allitasat kissé altalanositva azt fogjuk

e’
megmutatni, hogy akirmilyen AB hir esetén APB< = 3
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2. dabra

Vetitsiik az A, B pontokat P-bsl a C' D’ egyenesre. Ekkor A'C’ = C'D' = D'B’, ezért az AD’' A’ haromszdgben ¢’
az A’ D’ oldal felez6pontja. Az OC’ sugar felezi az AD’ hurt, ugyanis C’ az AD’ iv felez6pontja. Ezért OC’ az OAD’
haromszog tengelye, felezi AD’-t, tehat egyszersmind kozépvonal az AD’ A haromszogben, és igy parhuzamos A’ P-vel.

a
Hasonléan kapjuk, hogy OD’ parhuzamos B’ P-vel. Ezért mint parhuzamos szart szégek, APB< = C'OD'<« = 3



