I. megoldas. n = 1, 2-re az allitas nyilvanvaldéan igaz, &m n = 3, 4-re konnyd ellenpéldat késziteni: az 1, 2, 4, 5
szamok koziil semelyik harom kiilonbozének az Gsszege nem oszthatoé 3-mal. A feladat szdvege azonban n = 3-ra és
n = 4-re is azt koveteli, hogy pozitiv legyen az ilyen szdmharmasok szama.

Bebizonyitjuk, hogy n = 5-re a feladat allitasa igaz.

El6szor is megmutatjuk, hogy 6t kiilonb6z6 egész kozott van harom kiilonb6z6, amelyek 6sszege oszthatoé harommal.
Ha ugyanis az 6t kdzott van harom olyan, amelyek ugyanazt a maradékot adjak 3-mal osztva, akkor ezek Gsszege nyilvan
oszthato 3-mal.

Ha viszont a 3k, 3l + 1 és 3m + 2 szamalakok mindegyikébdl legfoljebb kettd van, akkor mindharom fajtanak el
kell fordulnia az 6t szam kozott. Van tehat egy-egy 3k, 31+ 1 és 3m + 2 alaka szam (k, [, m egész), ezek Osszege pedig
szintén oszthaté 3-mal.

Legyen most n = 6. Valasszunk ki minden lehetséges modon 6t kiilonb6z6 szamot az n darab szam koziil. Ezt

(Z) -féleképpen tehetjiik meg. A fentiek szerint minden ilyen szamotosbél kivalaszthaté harom, amelyben a szamok

Osszege oszthaté 3-mal. Kaptunk Z megfelel6 harmast, ezek k6zott azonban lehetnek azonosak is. Egy (a1, as, as)
harmast viszont legfoljebb annyiszor valaszthatunk ki, ahany 6tosben egyaltalan eléfordul, vagyis ahanyféleképpen a
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maradé n — 3 szambol kettSt mellétehetiink. Ez tehat legfoljebb " 5 el6fordulast jelent minden egyes kivalasztott
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szamharmasra nézve. Kaptunk tehat (Z) megfelel harmast, s ezek kdzott minden egyes harmas legfoljebb (n 9 )—

. -3 nn—1)(n—2
szor fordul elg. Osszesen tehat legalabb (Z) / (n 5 > = *
lennie, amelyben a harom szam 0Osszege oszthaté 3-mal.
A feladat allitasat tehat n = 5-re (és n = 1, 2-re) bebizonyitottuk.
II. megoldas, az n = 6 esetre teljes indukcioval.
Lattuk, hogy n = 5-reigaz az allitas. Tegyiik fel, hogy n-re igaz és legyen adott n+1 kiilonb6z6 egész, a1, a1, ..., an, apy1-
Az indukcids feltevés szerint az n + 1 darab

kiilonb6z6 olyan szamharmasnak kell

ag, Az, ..., Aj—1, Aiy Aj41, .5 Ap, An41,
ay, as, ..., Qj—1, A, Aiy1, «-., An, Ap41
a1, a2, az, ..., A;—1, Qit1y -y An, Ap41
ai, a2, az, R an
) . o  n(n—1)(n-2) o - (n+n(n—1)(n - 2)
szdm n-es mindegyikébdl kivalaszthatd 60 megfelels szam harmas. Igy 6sszesen

60
megfelel6 szamharmast kaptunk. Az a;, a;, a; szAmharmast az i., j. és k. sorban biztosan nem valasztottuk ki, tehat
béarmely szdmharmas legfoljebb n + 1 — 3 = n — 2-szer fordul el6. Igy a megfelel6 szamharmasok kozott legalabb

(n+ Dn(n—2) ~(n+Dn(n-1)
60 /(" —2= 60

kiilonboz6 van, a feladat allitdsa tehat n 4 1 -re is igaz. Ezzel az indukcids 1épést, s igy az allitast is bebizonyitottuk.



