I. megoldas. a® + 2a szorzatta bonthaté: a® + 2a = a(a® 4 2). Belatjuk, hogy a* + 3a® + 1 a fenti szorzat mindkét
tényezdjehez relativ prim. a* + 3a? 4 1 az els6 tényezével, a-val osztva 1 maradékot ad, tehat (a* + 3a% + 1, a) = 1.
Masrészt a* 4+3a +1 = (a* +2)(a® + 1) — 1, tehat a* + 3a® + 1 a masodik tényezdvel, (a® +2)-vel osztva —1 maradékot
ad, igy (a* +3a* + 1, a® +2) = 1.

Ha egy szadm egy szorzat mindkét tényez§jéhez relativ prim, akkor szorzatukhoz is relativ prim, tehat (a4 +3a%+
1, a® + 2a) = 1 minden egész a-ra.

II. megoldas. Megmutatjuk, hogy minden természetes szamra (a* +3a® 41, a®+2a) = 1. Ha a nullat természetes
szamnak tekintjiik, akkor @ = 0-ra (1,0) = 1. Ha a = 1, akkor az euklideszi algoritmust alkalmazva:

a* +3a* + 1 = a(a® + 2a) + (a* + 1);
a®+2a = a(a® +1) + a;
ad+l=a-a+1;

a=a-1.

Miutén az utolsé6 nem-nulla maradék az 1, ezért (a* + 3a® + 1, a® + 2a) = 1.



