Legyen N primtényezss alakja p(*', p3?, ..., p;*. A szamelmélet alaptétele szerint N minden osztdja pfl, p§2, cey
pfj alakt, ahol 0 £ 8; < a; ha i = 1,2,...,7, és ezek valamennyien kiilonboz& osztok. N-nek tehat annyi osztoja
van, ahanyféleképpen a 81, B2, ..., 3;] szam-j-eseket ki tudjuk valasztani ugy, hogy 0 < 1 < a1, 0 £ B2 < o, ..

0 = B; £ a; teljesiiljon. Miutan pedig az egyes f;-ket egymastol fiiggetleniil (1 + o;)-féleképpen vélaszthatjuk ki,
N-nek (1+a1), (1 +az), ..., (1+ «;) darab osztoja van.

Jancsi szerint ez a szam paratlan, tehat minden (1 4+ «;) tényez6 paratlan, s igy minden «; péaros. De ebbdl
kovetkezik, hogy N négyzetszam. Marpedig négyzetszam nem végzédhet 75-re, Jancsi tehat biztosan tévedett.

Masrészt N oszthato 52-nel, de nem oszthato 5° = 125-tel (ha oszthat6 volna 125-tel, akkor 125-re, 250-re, 375-re,
500-ra, 625-re, 750-re, 875-re vagy pedig 000-ra kellene végz6dnie). A p;-k kozott tehat szerepel az 5, a hozzé tartozo
«; pedig éppen 2. Ekkor 1 + a; = 3, igy az oszték szama oszthaté 3-mal. Pista viszont 3-mal nem oszthatd szamot
mondott, ezek szerint & is biztosan tévedett.



