I. megoldas. Ha f konstans fiiggvény, akkor eleget tesz a feladat kovetelményének. Belatjuk, hogy mas fliggvényre
nem teljesiil (1). Legyen ugyanis f a feladat kovetelményét teljesits fliggvény, és legyen a < b. Osszuk fel az [a, )
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(Itt felhasznaltuk, hogy f minden valds szamra értelmezve van, tovabba az abszolat értékekre vonatkozo |e1 +. ..+
cnl S le1] + ...+ |en| egyenlGtlenséget.)
A feltétel szerint
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1=0,1,2,...,n—1lre. Ezt (2)-be beirva
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Mivel a kapott egyenlStlenség minden n-re fennall, |f(b) — f(a)| nem lehet pozitiv. Igy f(b) = f(a).
a és b tetszoleges volt. Igy az f fiiggvény értéke barmely két helyen megegyezik, tehat f valoban konstans, ahogyan
allitottuk.

II. megoldas. Bebizonyitjuk, hogy a feladat kikotésének eleget tevsé barmely f fliggvény mindeniitt derivalhato,
és derivaltja azonosan nulla. Ugyanis a kikotés
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alakban irhaté. Ez tehat minden z, y-ra teljesiil. Ha most z-et rogzitjiik és y tart z-hez, akkor a jobb oldal nulldhoz
tart. A bal oldal nem negativ, tehat annak is nulla a hatarértéke. Azt kaptuk, hogy tetszéleges rogzitett x-re
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ahogy Allitottuk.
Ismert tétel, hogy ha egy fliggvény mindeniitt differencialhato, és differencidlhanyadosa mindeniitt nulla, akkor a
fiiggvény konstans. A feladat feltételének eszerint csak a konstans fliiggvények tehetnek eleget, ezek pedig nyilvan eleget
is tesznek.

Megjegyzések. 1. A szerepls egyenlGtlenség helyett elég volna megkovetelni minden z, y szdmpérra az

[f(x) = fF)] < (& —y)'**

egyenlGtlenséget, ahol ¢ > 0, rogzitett szam. Mindkét megoldéds ugyanigy elmondhatd ebben az esetben is. A megol-
dasokban csak annyit hasznalunk ki, hogy (1) jobb oldalan (z — y)-nak olyan g fliggvénye all, amelyre
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2. Az els6 megoldés akkor is elmondhatoé, ha f-rél csak annyit tesziink fel, hogy egy adott y érték mellett tetsz6leges
z-re teljesiil (1).



