I. megoldas. A bizonyitand6 egyenlGtlenség ekvivalens a

2sin x
1 — — x>0
(1) 1+cosx .

egyenl6tlenséggel a (O, g) intervallumban, s itt a bal oldal értelmezve van. x = 0-ban a bal oldal nulla. Ha tehét az
2sin x

f@) = 1+cosx -
is kovetkezik, hogy f(z) > f(0), s igy (1) teljesiil. Elég tehéat belatni, hogy f'(z) a [O, 5) intervallumban létezik és

— z fiiggvényrdl belatjuk, hogy szigortan monoton novs a [O, g) intervallumban, akkor abbol az

pozitiv, és hogy f'(0) = 0, mert ebbdl mar kivetkezik, hogy f(z) szigoriian monoton névé a [O, g) intervallumban.

™
Marmost 0 < z < B esetén
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Ha most 0 < < 7/2, akkor 0 < cos = < 1, igy f'(x) ebben az esetben valoban pozitiv. Masrészt f'(0) = 1T o0s 0’

ami valoban 0. Ezzel a bizonyitast befejeztiik.

II. megoldas. Az egyenl6tlenség jobb oldala

oz x

2 _ 2sinx _ 4sin §cos 52 thz
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s ezek az atalakitasok 0 < z < g esetén elvégezhetSk. Az egyenlGtlenség tehat az

X o
2 Z<tg=
(2) 5 <tg5

alakot Olti. Ismeretes, hogy ha 0 <y < g, akkor y < tgy, marpedig (2)-ben % a0és g korlatok kozé esik. Ezzel a
feladat allitasat belattuk.



