I. megoldas. Legyenek az n szam pozitiv osztoi dy < dg < ... < di. Han > 1, akkor k = 2, igy az osztok kozott
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vannak kiilonbo6zék. Tekintsiik most az — > N > 0> T szamokat. d; pontosan akkor osztéja n-nek, ha T is
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osztéja n-nek, vagyis ez a k darab szam is az n osztoinak felsorolasa, csak forditott sorrendben. '
Jeloljiik A-val n osztoinak a szamtani kézepét. Ekkor

n n n
—t .

A:d1+d2+---+dk:d1 ds dk:
k k
non n
di+de+...+dx+—4+—4+...+ —
_ 1+ d2+ +k+d1—|—d2+ +dk
2k '
n n n
Tehat A a dy, do, ..., dy, PRI REEE szdmok szamtani kozepe is. E szdmok mértani kdzepe
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A szamok kozott vannak kiilonbozok, igy A > G = /n, azaz a feladat allitasa igaz.

II. megoldas. Az el6z6 megoldas jeloléseivel d; = 1, ezért

(1) d1+d£:1+n>2\/ﬁ,
1

ami (v/n — 1)? > 0 miatt igaz. Minden mas d;-re (i = 2, 3, ..., k-ra)
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(2) d; + d_z
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ami (\/_l -4/ dﬁ> = 0 miatt igaz. Ha most (1)-et és (2)-t ¢ = 2, 3, ..., k-ra Osszeadjuk, azt kapjuk, hogy

(3) dy+ — 4 dy + =+t d + — > 2/,
dq dy dy,
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Itt a bal oldal = dy, = dp_1, ..., = dy miatt 2(dy + da + ... + dg)-val egyenls. Ezért (3)-bol
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kovetkezik, ami éppen a feladat allitasa.



