Huzzuk meg az E ponton keresztiil az AB-vel parhuzamos egyenest, legyen ez e; ekkor persze e a CD-vel is
parhuzamos. Az e egyenes tehat benne van az ABE és CDE sikokban is, vagyis éppen ezek metszésvonala BA; az
ABE sikban, CD; a CDE sikban fekszik, tehat ezek M metszéspontja az ABE és CDFE sikok metszésvonalan van,
vagyls az e egyenes éppen az EM egyenese. Ezek szerint EM || AB.
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Jeloljiik B’-vel a B pont A-ra vonatkozo tiikorképét, C’-vel pedig a C pont D-re vonatkozo tiikdrképét. Ekkor
B'B=C'C =2AB = EM, tehat a B'C'M és a BCE sikok parhuzamosak. Ebb6l kovetkezik, hogy az M BCE és a
B’'BCE tetraéderek térfogata megegyezik:

(1) Vusce = Ve BeE-
Latszik, hogy a B’ BC haromszog és az ABCD téglalap teriilete egyenld, tehat a B’ BCE tetraéder és az ABCDE
gula térfogata megegyezik:
(2) Ve pce = Vapcpe = 1.
Az ABA, és EM A; haromszogek hasonlok, mert a megfeleld oldalak parhuzamosak vagy egybeesnek. Ebbdl kovetkezik,
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hogy AyM = 2A1 B (mivel EM = 2AB afeladat szerint), vagyis A1 M = §MB' Ugyanigy kapjuk, hogy M D; = gMC’.

Ezek szerint az M A1 D1 és az M BC haromszogek hasonlok, M A; Dy-et az M BC haromszog M centrumbol torténd
2/3 aranyu kicsinyitésével kapjuk. A teriiletek aranya a linearis méretek aranyanak négyzete:
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Thvia, D, = 9 Tyve-

Ebbdl rogton adodik, hogy az EM A1 D, tetraéder térfogata az EM BC tetraéder térfogatanak 4/9-e:
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(3) VEmMA, D, = 9 Vempe.

Az (1), (2) és (3) egyenleteket Gsszevetve azt talaljuk, hogy az EM A; D tetraéder térfogata 4/9 térfogategyseg.
Réz Andrds (Bp., Fazekas M. Gyak. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzés Nem hasznaltuk ki, hogy az ABC D négyszog derékszogi, csak azt, hogy paralelogramma, s6t még azt
sem, hogy FA = EC és EB = ED volna.



