Els6ként belatjuk, hogy az a, b, ¢ szamok egyértelmiien meg vannak hatérozva, majd ezutan vizsgaljuk egymashoz
valé viszonyukat. Tekintsiik a

p(z) =z, q(z) = cos z, r(z) = sin cos z, s(x) = cos sin x

fiiggvényeket a [0, 1] intervallumban. Azért itt, mivel a feladat szerint a, b, ¢ pozitiv, és minden z-re ¢(z) < 1, r(z) < 1,
s(x) < 1, tehat a, b, ¢ csak a [0, 1] intervallumban lehet. A |0, 1]-ben p(x) szigoruan monoton né, a masik harom
fiiggvény szigorian monoton csokken. O-ban p(z) kisebb értéket vesz fel, mint a masik harom fiiggvény, 1-ben pedig
nagyobb értéket, igy a fliggvények folytonossaga miatt p(x) grafikonjanak pontosan egy—egy metszéspontja van a g(x),
r(x), s(x) figgvények grafikonjaval. Ezzel a, b, ¢ 1étezését és egyértelmiségét bizonyitottuk.
Pozitiv x-ekre sin x < z, igy
r(a) = sin cos a = sin a < a = p(a).

Ez azt jelenti, hogy p(z) és r(z) grafikonja a-t6l balra metszi egymast, vagyis hogy b < a. Mivel |0, 1]-ben a cos z
fiiggvény monoton cstkken, és sin a < a, azért

s(a) = cos sina > cos a = a = p(a).

Igy p(x) és s(x) grafikonja a-t6l jobbra metszi egymast: a < c. Tehat a harom szam sorrendje b < a < c.
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