Jeloljiik a rombusznak az AB, BC, C'D oldalszakaszon levs cstcsat rendre P, @, R bettvel, és legyen még E, F' a
négyzet BC, AD oldalanak felez&pontja. A rombusz K kozéppontja — mint a PR szakasz felez6pontja az E'F' szakaszra
esik, a kérdéses S negyedik csics pedig Q-nak K-ra vonatkozo tiikdrképe. Kovetkezésképp S pontja lesz a BC'B'C
téglalapnak, ahol B'C’ a BC oldalnak F-re vonatkozo tiikdrképe; de S nem pontja a BC szakasznak.
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1. dbra

Az S pontok altal befutott halmazt abban a koordinata—rendszerben irjuk le, amelynek origoja F, tovabba F' az
(1; 0) pont, ennélfogva B koordinatéi (0, 1/2). Legyen még S(x, y) a BC'B'C téglalap egy pontja, vagyis teljesiiljenek
az

(1) 0<e<2, —1/2<y<1/2

egyenl6tlenségek. Nézziik meg, milyen tovabbi feltételeket kell tenniink z-re és y-ra, hogy S egy megfelel§ rombusz
negyedik csticsa lehessen.
Mivel K felezi a QS szakaszt, tovabba rajta van az E'F egyenesen, azért ) és K koordinatai szilikségképpen

K(ZC/Q, 0)7 Q(Ov _y)'

Az (1) foltevés miatt igy @ a BC szakasz pontja lesz. A rombusz P és R csicsat a K-ban QS-ra éllitott merdleges
egyenes metszi ki az AB, illetve C'D egyenesbdl, a metszéspontok koordinatai
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Ha S egy megfelel6 rombusz negyedik csicsa, annak tovabbi cstcsai csak a most kapott P, @, R pontok lehetnek.
Ezért S(x, y) akkor és csak akkor tartozik hozza a keresett idomhoz, ha (1) mellett még a
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foltételek is teljesiilnek. Igy feladatunk az, hogy meghatarozzuk annak az idomnak a teriiletét, melyet az (1) és (2)
feltetelt kielégitd, (x,y) koordinataju pontok alkotnak.
A (2) egyenl6tlenségeket az (1) szerint pozitiv z-szel végigszorozva, majd atrendezve

(3) —2? <2y < 2, “1+(1-2)’<2<1-(1-2)

A (3) egyenlétlenségek altal definialt idomot lathatjuk a 2. abran.



2. dabra

A gorbe vonalak egybevago parabolaivek. Mivel ez része a BC' B'C téglalapnak, azért ennek és csak ennek a pontjai
teljesitik (1)-et és (2)-t is. Kovetkezésképp ennek az idomnak a teriiletét kell meghataroznunk.

(3)-bol leolvashato, hogy az idomnak az AC'GF téglalapba es6 része egybevago az EFDC téglalapbol hianyzo6
résszel. Valoban, hiizzuk meg az AC'GF téglalapban az AF-fel parhuzamos, AF-t6] t tavolsagra levs, 1/2 hossztsaga
szakaszt. [domunk ezt a szakaszt két részre vagja: az alséd
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hosszlisagi része az idomhoz tartozik, a felss, t2/2 hossziisagi rész mar nem. Hasonléan elvagva az EFDC téglalapot,
itt a felsG t2 /2 hosszusagu rész tartozik az idomhoz, az also, (1 — t2) /2 hosszisagu rész nem. Kovetkezésképp a kérdéses
idomnak a két téglalapban talalhato része éppen akkora teriiletd, mint az EFDC' téglalap.

Hasonléan igazolhato, hogy az FGB'D és BAFE téglalapokba es6 részek egyiittesen akkora teriilettiek, mint a
BAFFE téglalap. A keresett idom teriilete tehat megegyezik az ABCD négyzet teriiletével.



