Jeloljiik G kozéppontjat O-val, a k-ra illeszked6 G és G2 gombdk kdzéppontjat Oy, ill. Os-vel. Tekintsiik a hdrom
kozéppont altal meghatarozott S sikot.

(1 és G4 centralisa atmegy k-nak K kozéppontjan és mer6leges k sikjara, vagyis K is benne van S-ben, k sikja
merdleges S-re, k-nak S-re vald vetiilete egy AB szakasz, melynek hossza egyenls az atmérével, és K felezi AB-t.
Tovabba O-val egyiitt S-ben van O-nak k-n levé vetiilete, tehat a vetiilet A és B egyike, legyen ez mondjuk A. (Az
AB szakasz aszimmetrikus helyzete miatt S mindig egyértelmien meg van hatarozva.)

Sikunk mind a harom goémbbdl f6kort metsz ki. A belsé gombok f6korei atmennek az A, B pontokon, méasrészt
érintik a G-bdl kimetszett f6kort, hiszen a gdmbok T3, T» érintkezési pontjai nyilvan rajta vannak az OOq, ill. OO,
centralison. Igy az alakzatbol elég vizsgalnunk az S-beli metszetet: adva van az O kozéppontd, R sugart k* kor és a
belsejében egy AB szakasz ugy, hogy az O AB< derékszog; arrdl a két korrdl van szo, amelyek dtmennek A-n és B-n,
tovabba érintik k*-ot. Azt kell belatnunk, hogy az érinté korok sugarainak Osszege R.

Legyen az O; kdzéppontu érint6 gémb sugara r; — tehat a fokoré is —, AB = 2a(< 2R), AO = d(< R) és O vetiilete
0102-n P, tehat OPK A derékszogl négyszog.

Az O; K A derékszogti haromszogekbdl (i = 1, 2) O;K = y/r? + a2, és igy a K, O;, P pontok minden helyzetében
O;P = |O;K = d| valamelyik el6jellel, tehat az OO; P haromszoghol Pitagorasz tételével

(Vr2+a2+d)’+a®=(R—mr)?  (i=1,2)
+2d\/r? + a2 = R2 — 2Rt; — d*.

Ebbél négyzetre emeléssel masodfoku egyenletet kapunk r;-re:
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4(R? — d®)r? —AR(R* — d*)r; + (R? — d*)? + 4d*d® = 0,

és ez egyarant érvényes ri-re, rp-re. Méas gyoke tehat nem lehet, ennélfogva gyckeinek osszegére 74, és r7 egyiitthatoi
hanyadosanak (—1)-szeresébdl
r1+ 19 = R,

ezt kellett bizonyitanunk.



