I. megoldas. Jeloljiik az AB, BC,CD, DA oldal felez6pontjat rendre P, Q, R, S-sel.
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1. dbra

Az ACD és SRD hasonlé haromszogek, a hasonlosag aranya 2:1. Tehat SR||AC és SR = AC/2. Ugyanigy lathato,
hogy PQ|AC és PQ = AC/2, az ABC és PB( haromszogek hasonlosagabol. Ebbol kovetkezik, hogy SR és PQ
parhuzamosak, egyéllasuak és egyenlSk, vagyis a PQRS négyszog csakugyan paralelogramma.

Keressiik elGszor az R pont mértani helyét, mikdzben D befutja a d egyenest! R a DC szakasz felez6pontja, C
rogzitett pont, ezért ugy is tekinthetjiik, hogy R-et a D pontnak C-bdl valo, 1/2 ardnyu kicsinyitésével kapjuk. Tehat
ha D befutja a d egyenest, akkor R mindig rajta van azon az r egyenesen, amelyet a d egyenes C-b6l valo, 1/2 ardnya
kicsinyitésével kapunk. R eljut az r-nek barmely R* pontjaba; az R*-ot el6éllito D* pontot a C'R* egyenes metszi ki
d-b6l. A metszés létrejon, mert r benne van a C' és d altal meghatarozott sikban.

Tovabblépve, K — a paralelogramma kozéppontja — felez6pontja a PR atlonak. A P pont rogzitett (hiszen a rogzitett
AB oldal felez6pontja), R pedig az r egyenesen fut végig, igy az el6z6 gondolatmenethez hasonloan lathatod, hogy a K
pont azon a k egyenesen fut végig, amelyet -nek a P-bél 1/2 aranyu kicsinyitésével kapunk. — A | végigfut” kifejezésbe
most mar beleértettiik annak a visszafordit6 meggondolasnak a megismétlését is, amelyet el6bb az R*-gal végeztiink.
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II. megoldas. Legyen S az ABC héromszog silypontja, és vezessiikk be az SA = a, S@ = b, ;@ =c, @ =d
jeloléseket. Az el6z6 megoldas jeldléseit megtartva ekkor
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Mivel S az ABC haromszog sulypontja, azért a + b + ¢ = 0, vagyis SK =d/4 = @/4 Vagyis a K pontok mértani
helye az az egyenes, amit a d egyenes S-bol valo, 1/4-szeres kicsinyitésével kapunk.
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Megjegyzések. 1. Az SK-ra kapott kifejezésbol latszik, hogy K a mindenkori ABCD (esetleg elfajuld) tetraéder
salypontja (2. 4dbra).
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2. dbra

2. Az is kiolvashat6 a II. és az 1. megoldas egybevetésébsl, hogyan lehet egyetlen lépésben elvégezni a d egyenes
kétszeri, 1/2 aranyu kicsinyitését elébb a C, majd az eredményt a P centrumbol; vagy ahogyan mondani szokas:

Osszeszorozni ezt a két transzformaciot.

1

A szorzatban a kicsinyités aranyszama <§) . <§>, az ered6 S centrum pedig a C elsé centrumnak a P mésodik

1
centrumbol vett 3 aranyu kicsinyitett képe.
3. Ajanljuk az érdeklédsknek, gondoljanak uténa ezeknek, egyrészt tetszGleges A1, A2 hasonldsigi aranyszamok
mellett, méasrészt az A és C, valamint R és S szerepek folcserélése mellett is.

4. Nem végeztiink diszkussziot a megindulasi A, B, C, d adatok kolcsonds helyzetére vonatkozoan. Megjegyezziik
csupan, hogy d lehetne az A, B, C pontok &altal meghatarozott sikban is. Az viszont mar jorészt meddd tevékenység
lett volna, hogy d-nek valamelyik adott pontra valé illeszkedését is vizsgaljuk.



