6

Mivel 1 = (sin? & + cos® )3 = sin® z + cos® = + 3 sin® = cos? z, tovabba

1 = (sin® z 4 cos? z)? = sin z + cos* x4 2 sin? z cos? z,
az E(x) kifejezést a kovetkezs alakba irhatjuk:
(1) E(x) =1~ 3sin® 2cos® z + p(1 — 2sin’ x cos? z) =

3+ 2p

—1—gsin22$+p<1—%sin22x)—(1—|—p)— sin? 2.
Ha most F(x) értéke fliggetlen z-t61, akkor példaul F(0) = E(w/4), azaz (1+p) = (1+p) — (34 2p)/4. Tehat sziikség-
képpen p = —3/2. Forditva, ha p = = —3/2, akkor E(z)értéke (1) alapjan —1/2 minden z-re. Ezzel megvalaszoltuk a
feladat a) kérdését.

Ami b)-t illeti, feltehetjiik, hogy p # —3/2, hiszen ekkor E(x) = 0-nak nincs megoldasa. (1) alapjan E(z) = 0
akkor és csak akkor, ha
41 +p) 1 1+2p

sin? 20 = — X — .
3+2p 3+2p
Ezt kielégit6 x pedig akkor és csak akkor létezik, ha
4(1 142
0< M =1+ t2p <
3+2p 3+2p

Az els6 egyenlﬁt!enség akkor all, ha p < —3/2, vagy p > —1; a masodik egyenl6tlenség pedig csak a —3/2 <p > —1/2
értekre teljesiil. Igy az F(z) = 0 egyenletnek akkor és csak akkor van megoldéasa, ha —1 <p < —1/2.



