Jeloljiik az ABC D négyszog koré irt kort k-val, az OAB és OC D haromszogek koré irt koroket ki-gyel és ko-vel.
Vizsgéljuk elGszor azt az esetet, amikor az AB, C'D egyenesek metszik egymaést, és egyikiik sem atmérGje k-nak.

Jeloljiik az AB, CD egyenesek metszéspontjat M-mel. Mivel az ABC D négyszog konvex, M a k-n kiviil van. Tikrozziik
A-t és B-t az MO egyenesre, és jeloljiik a tiikorképeket A'-vel, B'-vel, az ABB’A’ szimmetrikus trapéz atléinak
metszéspontjat pedig N-nel. N nem lehet azonos O-val, hiszen ekkor AB, A'B’ és CD péarhuzamosak lennének. A
tiikrozés miatt az AA’ N haromszog egyenls szart, és az AA’ alapjan levs szdgeinek 6sszege egyenls a haromszog AN B
kiilss szogével. Az AB szakasz tehéit az AB egyenes azonos oldalan levs O és N pontokbdl egyenld szogek alatt latszik,
hiszen mindkét szog egyenls az AA' B szog kétszeresével. (Az AOB szog az AA’ B keriileti szoghoz tartozé kdzépponti
sz0g.) Emiatt N rajta van ki-en, és a korhoz kiils6 pontbol huzott szel6k darabjaira vonatkozo6 ismert Osszefiiggés
szerint

(1) MA-MB = MO - MN.

Ha most a C'D szakaszt is tiikrozziik az MO egyenesre, és a CDD'C’ trapéz atldinak a metszéspontjat L-lel jelsljiik,
akkor hasonléan kapjuk, hogy

(2) MC-MD = MO - ML.

Mivel (1) és (2) bal oldalan a k kor két M-en dtmend szelGjének a darabjait szoroztuk Ossze, e szorzatok egyenlSek,
tehat MN = ML. Az N és L pontok k-beli trapézok atloinak a metszéspontjai, tehat az MO egyenesen az M-nak
ugyanazon az oldalan vannak, igy IV és L csak azonos lehet. Mivel N a k;-en, L a ko-n van, e pontok J-val is azonosak.
(Lattuk,, hogy N és L az O-t6l kiilonb6z6 pontok.) A feladat allitasa ezek utdn a k kor Q-n atmend AB’, CD’ htrjaira
vonatkozo
AQ-QB =CQ-QD’

Osszefiiggés kovetkezmeénye.

Ha az AB egyenes k atmérdje, akkor ki szerepét az AB egyenes veszi at, és az allitas a fenti bizonyitassal egyiitt
lényegében érvényben marad. Ha AB és C'D parhuzamosak, akkor az O-n atmend, veliik parhuzamos egyenes érinti a
k1, ko koroket, azok tehat egymast is érintik. Igy ebben az esetben Q azonos O-val, és az allitas nyilvanvalo.



